QUAN HE VUONG GOC
TRONG KHONG GIAN

BAI a THE TiCH .
%

I Y LY THUYET CAN NHO

Ly thuyét chung vé thé tich

e Thé tich 1a mot trong nhitng khai niém toan hoc xuat hién thudng xuyén trong cudc song, do su
chiém chd cua vat thé trong khong gian. Bai hoc ndy dua ra cong thirc thé tich cta cac hinh khéi
ung voi cac hinh ma ta da hoc.

e Phén khong gian duoc gidi han boi hinh chop, hinh chép cut déu, hinh ling tru, hinh hop tuong tng
duoc goi la khéi chop, khéi chop cut déu, khoi lang tru, khdi hop. Pinh, mét, canh, dudong cao cua
cac khéi hinh d6 1an luot 13 dinh, mat, canh, dudng cao ciia hinh chép, hinh chép cut déu, hinh ling
try, hinh hop tuong ng.

V:%MS+E+J&§) V = hS

. . 5 . 1
= Theé tich cua khoi chép c6 dién tich day S va chiéucao h la: V = 3 hS .
= Thé tich cta khéi chop cut déu c6 dién tich day lon S, dién tich day bé S’ va chiéu cao h
. 1
|aV=§h@+swdsg)

= Thé tich ctia khdi lang tru c6 dién tich day S va chiéu cao h 1AV =hS .

Nhén xét:
e Thé tich khéi tir dién béng mot phén ba tich cua chiéu cao tir mot dinh va dién tich mat d6i dién
voi dinh do.

e Thé tich cta khdi hop bfmg tich cua dién tich mot mat va chiéu cao cua khéi hdp tng voi mat do.



BN PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

Dang 1: Thé tich khéi chép c6 canh bén vuéng géc véi day
e Mot hinh chép cdé mdt canh bén vudng gbéc véi day thi canh bén dé chinh 1a duong cao.
e Mot hinh chép c6 hai mit bén ké nhau ciing vudng goc v6i ddy thi canh bén 13 giao tuyén cua hai

mat d6 vudng gbc véi day.

Vidu 1: Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén SA vudng goc véi mat phang day (ABC). Biét SA=a, tam
gidc ABC la tam giac vuéng can tai A, AB =2a. Tinhtheo a thé tich V cua khdi chop S.ABC.
& Loi giai
S

C

1 1
Dién tich tam giac ABC vuéng can tai A 1a S, = 5 AB.AC = 5 2a.2a=2a’.

3
Thé tich khéi chép S.ABC 1a: Vg ,oe = %SA.SABC - %.a.Zaz - 2%

Vidy 2: Cho khdi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, hai mit bén (SAB) va (SAC)

cung vudng goc véi day va SC = a+/3 . Thé tich khéi chop bang

& Loi giai

(SAB)N(SAC) = SA
Tac {(SAB) L(ABC) = SAL(ABC).
(SAC) L (ABC)



Vidu 3:

Trong tam gidc SAC vudng tai A c6 SA=+/SC?— AC? =a+/2.

2
Dién tich tam giac ABC 1a S,z = #
. . 1 1 2 3
Thé tich khoi chop S.ABC 13V = ZSAS g = g.a\/E. a f - alf .

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AB =a, BC =a+/3. Canh bén SA
vudng géc véi ddy va duong thang SC tao v6i mit phang (SAB) mot goc 30°. Thé tich khoi
chép S.ABCD la

& Loi giai

Vi SA” (ABCD)P SA” BC( 1)
Vi ABCD 1a hinh vuéng P AB”* BC (2)
T (1)va(2) P BC” (SAB)P SB la hinh chiéu cia SC trén (SAB).

b (ST.(sAB))= (sC.sB)

Vi BC” (SAB)b BC " SBP VSBC vuong tai B b (SC,SB)= BSC= 30°.

Ta c6 tanBSC = ﬁb SB= BC _
SB tan 30°

Xét tam gidc vudng SAB co SA? = SB?— AB? =9a’—a? =8a’ = SA=2a?2.

Ta ¢6 S,5cp = AB.BC =+/3a7.

1 1 2./6a°
Suy ra Vs seco = 5 SA-Sasco =§.2aﬁ.a2f - */3_ :



Vidud4: Cho khéi chop S.ABCD c6 SAL(ABCD) c6 day ABCD la hinh thang, AB//CD,

SA=AD=DC =a,BC =a+/7 . Tam gidc SBC vuéng tai C, tam gidc SCD vudng tai D . Thé
tich khdi chop da cho bing

& Loi giai

CD L SA

Ta co:
CD L SD

}: CD L (SAD)=CD L AD (SAD)

Suy ra, tam giac ACD vuéng tai D= AC =+/AD? + DC? =+/a’ +a’ =av/2

BC L SA

= BC L (SAC)= BC L AC c (SAC)
BC L SC

Suy ra, tam giac ABC vuéng tai C = AB =~/AC2+BC? =+/2a+7a’ =3a

(CD+AB).AD (a+3a)a 252
2 2 T

Ta c6: S,gep =

Thé tich ctia khdi chép S.ABCD 1a: V secp = %.SASABCD = %.a.Zaz =§a‘°’ .

Vidu 5: Cho khéi chép S.ABCD c6 ABCD la hinh chir nhat tim O; AC =2AB =2a; SA vudng goc
v&i mat phing d4y. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD biét ring SD = a+/5.
& Loi giai

S




Ta co: AC=2AB=2a= AB=a.

Do ABCD Ia hinh chir nhat = AB L BC.

Xét AABC vudng tai B co: BC =+/AC? -~ AB? < BC =,/(2a)" ~a* = av3.

Xét ASAD vuong tai A c6: SA=+/SD? — AD? <> SAz\/(aJ§)2 ~(aV3) =av2,
Do SA L (ABCD) suy ra SA 1a duong cao ctia khoi chép.

1 1 aWE_
3

Thé tich khoi chép S.ABCD 1a Vg jpep = §SA.SABCD = 5SA.AB.BC =




Dang 2: Thé tich khéi chép c6 mat bén vuéng géc véi day

(@) L(P)

Dé x4c dinh dudng cao cua khdi chop, ta sir dung dinh 1y sau:

ald

Vidu 6: Cho khdi chop S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh 2a, mit bén SBC 1a tam gidc vudng can tai
S va (SBC) vudng goc voi mat phang (ABC). Thé tich cua khéi chép da cho bang

& Loi giai

A C
M
B
(SBC) L (ABC)
Dung SM L BC, ta cé (SBC)N(ABC) = BC:>SM 1 (ABC).
' ’ SM 1 BC
SM  (SBC)

Do ASBC vuong can ¢ S, suy ra SM =%.BC =a.

. 1 1 (2a)°3 3a°
Vay VS.ABC = gSM 'SSBC = ga( )4 = 3 .

Vidu 7: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB =a, AD =2a.Tam giac SAB la
tam giac déu va nam trong mit phiang vudng goc véi day. Thé tich ciia khbi chép S.ABCD bang
& Loi giai




Lay H e AB sao cho SH L AB (do tam giac SAB déunén H ciing 1a trung diém cua AB)

SH 1 AB
AB:(SAB)F\(ABCD)
= SH J_(ABCD).
SH < (SAB)
(SAB)J_(ABCD)
3
Tacod SH = a_\2/§; Speco = AB.AD = 2a*. Vay Vs agep = %SABCD'SH = 2 f

Vidu 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD I hinh chir nhat; ASAB déu canh a va nam trong mit
phang vuéng goc véi (ABCD). Biét SC tao véi (ABCD) mot goc bang 30°. Tinh thé tich V
ctia khdi chop S.ABCD .

& Loi giai

.
.
B z

Goi H 1a trung diém cua AB . Vitam giac SAB déunén SH 1L AB.

(SAB)n(ABCD) = AB
(SAB) L(ABCD) = SH L(ABCD).
SH L AB

Suy ra (SC,(ABCD))=SCH =30°.

Vi SH 1a dudng cao ctia tam giac déu canh a nén SH = a—f .
. CH sH.cot30° - 2Y3 538
2 2
9a®> a’

Trong tam giac vuéng BHC , ta c6: BC? = HC® -~ HB’ = R 2a’ = BC =av?2.
Dién tich cua hinh chit nhat ABCD 1a S,,., = AB.BC =a.av2 =a%/2.

3
L 1a—;/§.a2 Z:a\/g.

Vay thé tich hinh chép S.ABCD 1a V = §SH S ascp = 3 -




Vidu 9: Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD 1a hinh chir nhit, tam giac SBC déu canh a nam trong mit
phang vuéng goc voi (ABCD) biét goc giita SD va mit phang (ABCD) bang 45°. Thé tich
hinh chép S.ABCD la

& Loi giai

Goi H 1a trung diém ctia canh BC = SH L BC. Ma (SBC)_L(ABCD)= SH L (ABCD) va

(sD,(ABCD)) = SDH = 45"

a3

Tam gidc SBC déu canh a nén SH :T.

a3

Tam gidc SHD vudng can tai H = HD = 5

3
Suyra CD=+DH?-CH? = a_f . Vay Vs asep :%.SH_SABCD :%-SH.BC.CD _ alxz/g .

Vi du 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat, tam gidc SAD vudng tai S va niam
trong mit phang vudng goc véi mit phang ddy. Cho biét AB =a, SA=2SD, mit phang (SBC)

tao v6i mat phang day mot goc 60°. Tinh thé tich cua khdi chop S.ABCD
& Loi giai

Goi H 1a hinh chiéu cta S trén AD va K 1a hinh chiéu cia H trén BC.

(SAD) L (ABCD)
Ta co: = SH L (ABCD).
SH L AD



HK L BC
SH 1 BC

SKH =60°, SH = HK.tan 60° = a+/3

}: BC LSK. Do d6 goc tao bsi hai midt phing (SBC) va (ABCD) la goc

12= 12+ 12 = 12= > = SD:@,SA:a\/ﬁ, AD=5“/§a.
SH? SA’ SD* ~3a® 4SD 2 2
3
Thé tich khdi chop V pep = % SH.Spen = %aﬁ_a_ 5*/256‘ - 5% :

Vi du 11: Trong khong gian cho tam giac déu SAB va hinh chit nhat ABCD v&i AD =2a nam trén hai

242

mit phing vudng goc. Goi ¢ la goc giita hai mét phang (SAB) va (SCD). Biét tang = =

Thé tich cta khdi chop S.ABC la

& Loi giai

D@ dang x4c dinh giao tuyén ciia hai mat phang (SAB) va (SCD) la duong thang d di qua S

va song song voi AB, CD.
Goi H, K lan luot 1a trung diém cua AB, CD.

Trong mat phing (SAB) ¢6 SH L AB= SH L d.

1

{CDL HK
1

= CD L (SHK)=CD LSK =d L SK.
CD L SH

(SAB)N(SCD)=d
Taco {SH Ld, SH <(SAB). Dodd ((SAB),(SCD))=(SH,SK )= HSK.
SK Ld, SK c(SCD)

HK 242 _ 2 22 3a+2
3

Xét tam giac vuong SHK, c6 tan HSK = = = SH = .
SH SH 3 2

AB\/§<:>3a\/§:AB\/§<:>AB:a\@

Xét tam giac déu SAB c6: SH =
2 2 2

3.

Thé tich khéi chép S.ABC bing V = %% a/6.2a.



Cong thuc tinh thé tich khdi chop déu va mot s6 cong thirc giai nhanh:

Dang 3: Thé tich khéi chép déu

Pinh nghia: Mot hinh chop duoc goi 1a hinh chép déu néu day cia nd 1a mot da giac déu va cac canh
bén bang nhau.Trong hinh chop déu:

Puodng cao hinh chop qua tdm cua da giac day.
Céc canh bén tao voi day cic goc bang nhau.
Céac mit bén tao v6i day cac goc bang nhau.

Pé bai cho hinh chép tam giac déu (ttr giac déu) ta hiéu 13 hinh chop déu.

Hinh chép tam giac déu khac véi hinh chop cé day 1a tam gidc déu vi hinh chép tam giac déu
thi ban than no c6 day 1a tam gidc déu va cac canh bén bang nhau, n6i mot cach khac, hinh chop
tam giac déu thi suy ra hinh chdp c6 ddy 1a tam gidc déu nhung diéu nguoc lai 1a khong dung.
Hinh chép tir gidc déu 13 hinh chop déu c6 day 13 hinh vudng.

Chiéu cao hkhdi chép xac dinh bai h=./b? - R, , trong d6 R, 1a ban kinh dudng tron ngoai
tiép da giac day va b 1a d6 dai canh bén.
Ja'

Khdi tr dién déu canh a c6 V = o vav

3
_ */%h trong d6 h = % 1a chidu cao khéi tir dién

déu.
a’y3b* -a’
12
a’\f2(2b* -a’)
6

Khéi chop tam giac déu canh day bang a, canh bén bang b ¢6 V =

Khéi chop tir giac déu canh day bang a, canh bén bang b ¢6 V =

J2a’
6
Khoi bat dién déu canh a la hop cua hai khoi chop tir giac déu co tat ca cac canh bang a cé

J2a’
3

Khéi chop tir giac déu co tat ca cic canh bang a, co V =

V =

a’ 3(b2 - az)

Khéi chop luc gidc déu canh diy bang a, canh bén bang b ¢6 V = >

Vi du 12: Cho hinh chép tir giac déu c6 tat ca cac canh bang a . Thé tich ctia khéi chép twong tmg tinh theo

a sé bang
& Loi giai
Goi khdi chop tir gidc déu la S.ABCD nhur hinh vé.

s

Goi O la tm hinh vudong ABCD, suy ra SO L (ABCD).



Do ABCD I hinh vudng canh a nén BD =a+/2 = OD =0B = N

2
2
Ta c6 SO =+/SD? —0OD? = aZ_(#J =¥ VA Spgep =27
1 1aﬁ 5 asﬁ
Vay V =-S0.5 =———.a"= .
dY VsapcD 3 ABCD 3 2 6

Vi du 13: Cho khéi chop tam gidc déu c6 canh day bang a va canh bén tao v6i ddy mot goc 60° . Thé tich

khéi chop d6 bang
s Loi gidi
S
A B
H
(&

Goi H la trung diém BC va G la trong tdm tam giac ABC . Tacé SG L (ABC).

a’\3 . 2 2 av3 a3

Tam gidc ABC déu canh a nén S =—vaAG=—AH=-—=——,
8 ; anBC = 3 372 3

(SA,(ABC))=SAG =60°.

Trong tam giac vudng SGA, ta co6 SG = AG.tan SAG = % J3=a.

. 1 1 a3 a3
VayVS.ABczg'SG'SAABC:g'a' 4 = TR

Vi du 14: Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao bang J3a va d6 dai canh bén bang JBa . Thé
tich ctia khéi chop S.ABCD bang

& Loi giai




Vidu 15:

Ta c6: BO =+/SB2—S02 =+/2a.

BD =2BO = 2/2a = aAB=BP 5,
J2
1

—(2a)2.\@a:¥ag.

Thé tich khdi chép Vs apep = 5.sABCD.so = ;

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang 3a , canh bén bang 33 va O la tdm cua day.

Goi M,N,P va Q lan luot 1a hinh chiéu vudng goc ctia O trén cac mit phang (SAB), (SBC),
(SCD) va (SDA). Thé tich cta khdi chép O.MNPQ bang
&5 Lo gii

Goi E,F,G,H theo thir tu la trung diém caa AB,BC,CD,DA.

) {AB 180
a CoO:

AB 1 (SOE SAB) L (SOE).
= ABL(SOE) = (sAB) L (SOE)

Mt khac: (SAB) N (SOE)=SE ddng thoi M 1a hinh chiéu vuéng géc cia O 1én mit phing
(SAB) nén OM L SE tai M .

2 2
Ta c: SO = \/SA? — OA? :\/(3&@} _(33*5J _3_ o

2 2 2

Khi d6 tam gidc SOE vudng can tai O = M 1a trung diém SE .
Chung minh tuong tu ta cing co N, P,Q lan luot 1a trung diém cua cac canh SF,SG,SH .

.., 1 3a 1 1 9a’
1 1 3a 9a* 9a°
uy ra Vo mnpo 3 OMNPQ (O, ( Q)) 371 8 3

X 9a°
Vay VO.MNPQ = 3_2



Vi du 16: Cho khéi chop tir giac déu S.ABCD c¢6 dién tich xung quanh gap 2 lan dién tich day, dién tich

day bang 4a?. Thé tich cua khdi chop S.ABC tuong tmg bang
& Loi giai

Dién tich hinh vuéng ABCD: S,gcp = AB? =4a° = AB=2a.
Goi M 1a trung diém canh AB .

, 1
Dién tich xung quanh ciia khéi chop S.ABCD : 4.S,cp5 = 4.E.SM AB=8a’ = SM =2a.

Goi O la giao diém hai duong chéo ctia hinh vuéng ABCD, trong tam giac vuéng SOM ¢o
SO% =SM? -0OM? =3a® = SO =a+/3.

1 11 1
VS_ABC = EVS.ABCD = E.E.SO.SABCD. = E.a\/§.4a2 =

2a%/3
3

Vi du 17: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh bén bang 2a, goc giita mit bén va mit day bang
60°. Thé tich khdi chop S.ABCD la
& Loi giai

S

ABCD 1a hinh vuéng c6 tim O va canh bang X .
Goi M 1a trung diém ciia BC . Géc giita (SBC) va (ABCD) la goc SMO bang 60°.

X2

2
Ta c6 SM2 :4@12—)‘7,302 :4a2—?.



X
2 1 4
— o -—-=—" _-"SX=—.
4a2_L2 4 4a2—X72 \/g
4 4

Va cosSMO = % < c0s60° =
SM

2
Suy ra SO = 4a2—x—:2—\/§a.
\ 2 5

32./3a°

1 2
é V = —SOAB = .
vVay Vs agcp 3 15\/3

Vi du 18: Cho khdi chép tir giac déu c6 canh ddy bang 2a va dién tich xung quanh bang 8a?. Thé tich cua
khéi chop d6 bang

Xét hinh chép S.ABCD thoa cac gia thiét. Goi O 1a tim cta hinh vuéng ABCD va | 1 trung

diém CD. Ta ¢6 Sgcp =%SI.CD = 2a° =%.SI.2a:> Sl =2a.

D@ thiy Ol =a va tam gidc SOl vudng tai O . Suy ra SO =+/SI? —0I? =a+/3.

1

1 4+/3
Vs agep = gSO-SABCD = ga\/§.4a2 = _;/7 as.



Dang 4: Thé tich khéi lang tru ding

Vi du 19: Cho khéi lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng can tai B . Biét C'’A=a+/2
va AC'C = 45°. Thé tich cua khdi lang tru da cho bang
£ Loi giai

A '’

B
Trong AACC’ ¢6 AC = AC'.sin AC'C = aﬁ.% =a; CC'=AC'.cos AC'C = aﬁ.% =a.

_AC _a2

N

Trong ABAC c¢6 AC® =BA’+BC? <& AC’ =2BA’ = BA

Thé tich ctia khoi lang tru 12 Vg yger = CC'.S e = CC'.%.BAZ = a.%

a_a

Tl

Vi du 20: Cho khdi lang tru tam giac déu, canh bén c6 do dai gap hai lan canh day. Biét tong dién tich cac
mit cia khdi ling tru 13 (12 +3 ) a%. Tinh theo a thé tich V cta khéi lang tru da cho

& Loi giai

bat d§ dai mot canh cua tam giac déu ABC 1a x. Do d6 dai caa canh bén cua hinh lang tru gép
hai 1an canh day nén hinh chit nhat ABB'A c6 AB = x; AA’ = 2x .Dién tich xung quanh cta



khéi lang try 13 S, = 3.x.2X = 6x°
V3 2
4

Dién tich hai day cta khdi ling tru Ia S,=2.—

Tong dién tich cac mat cua tru tam giac déu la

V3 2——(12;\/§)x2=(12+x@)a2 .Suyra x=+2.a

S=S,+8S, :6x2+7x =
r 2
Dién tich mot day cua khoi lang tru la S5 = ? .(a\/E ) = % a’
' \/é 2
Thé tich khoi ling tru V = AA'S .. = 2. av2. " a? =/6a’
Vi du 21: Cho hinh hép ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la hinh vuéng canh a. Khoang cach tir diém A dén

mit phang A'BCD’ bang # Tinh thé tich hinh hop theo a

& Loi giai
A D
1%
()
(Y
I b
" I ll'u (“
B L ;
)
I
PN
] 11_
A 3 R Do
) W
s 1]
S
L 1
¥ -
B G

Ta co:

BC L AB
.t = BC L(AA'B'B) = (A'BCD’) L(AA'B'B).
BC 1L BB
_ _, , AH 1 BC
Goi H 1a hinh chiéu cia A trén A'B, suy ra . r=AH L(A'BCD").
AH 1L A'B

_a\/§

Nhu vy AH 1a khoang cach tir A dén mit phang (A'BCD") = AH = —

1 _ 4 ! do vay AA'= af

2

1 —_——
3a° a 32

. 1
Trong tam gidc AAB, taco - _
s s AA?  AH? AB?

Khi d6 thé tich hinh hop 1a: V =S, .AA =a”.ay3 =a%/3.

Vi du 22: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a AABC vuong tai A, bict AB=a, AC =2a va

A'B =3a. Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang
&5 Loi giai



3a |B

Dién tich day 1a S, = % AB.AC = %.a.Za —a’.

Tam gidc ABA’ vudng tai A néncd AA =+/A'B?— AB? =,/(3a)’ —a? =2a+/2.

Thé tich cn tinh 13 V =S,,...AA' = a’.2a+/2 = 24/2a°.

Vi du 23: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' c¢6 AB=a, AD =2a, AC'=+/6a. Thé tich khdi hop
chit nhat ABCD.A'B'C'D" bing
& Loi gidi

Al D'

BP‘

P -

B C

AC =+/AB? + BC? = \Ja? +(2a)’ = a5 = CC'=/AC”? - AC’ =\/(aJE)2—(aJ§)2 —a

Dién tich mit ddy 1a S,., = AB.AD = 2a’.

Suy ra V,gep apcn = CC'Sppep = a.28° = 2a°.
Vi du 24: Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D" c6 day la hinh vuong, AC = 2\/2a , goc gitra hai mat
phang (C'BD) va (ABCD) béng 45°. The tich ctia khdi hop chit nhat da cho bang:
& Loi giai

C D’




Goi O 1a tim cta hinh vuéng ABCD. D& thdy AC L BD tai O va BD L CC"

Suyra BD L (ACC'A") =BD 1OC".
, , . , AC
Suy ra [(C'BD),(ABCD)]=(0OC",0C)=45"= CC =OC:T=a«/§.

2
A
Vay Vgcpasco =CC '(_Cj = a\/§-4az = 4\/583-
| V2
Vi du 25: Cho khdi ling try tam gidc déu ABC.A'B'C’' ¢ AB=a, goc giita dudng thang A'B va mat
phang (BCC'B') bang 30°. Theé tich khdi lang tru dé cho béang

V3 3 S C. ﬁa's. . ﬁac".
2 4 12 4
& Loi giai
A’ C’
T
T
AN N[ C
B
Goi | 1atrung diém cia B'C' = A'l L B'C'.
. A'l 1 B'C’
Khi dé = A'l L(BB'C'C)=(AB,(BB'C'C))=(AB,BI)=ABI =30°
A'l 1 BB’
bat h=BB’'. Taco tan30°:ﬂ<:>i=ﬂc>h=a\/§
BI 3 , al
2..1h +Z

2 3
al\@a 2:a\£.

4 4

Suy ra thé tich khi lang tru da cho 1a V =




Dang 5: Thé tich khai lang tru déu

Vi du 26: Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’' ¢6 AB=a, goc giita duong thing A'C va mit
phing (ABC) bang 45°. Thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C’ bang

& Loi giai

A.’ Cl.’

B

Taco (A'C,(ABC))= A'CA=45° nén JAA'C vudng cantai A suyra AA'=AC =a.

2 3
Vay thé tich khéi lang tru ABC.AB'C’ 1aV =Sh=2 f.a _ a3,

4
Vi du 27: Tinh thé tich V cua khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D, biét AC' =a+/3
& Loi giai
B C
|
1
A TNl 1 D
|\*\\.
I \\‘\
B ,'._ _________ 7@;
Ar, DF

Goi canh cua hinh 18p phuong 1a x, khi do ta co:
AC"? = AA?* + AC"? & AC”? = AA? + AB’ +BC’ © 3a° =X’ +X* +X* = x=a.

Vay thé tich cta hinh lap phuong 1a V =a°.



Vi du 28: Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D’ ¢0 AC'=2a+/3. Tinh thé tich hinh 1ap phuong

ABCD.A'B'C'D'.
s Loi gidi
B C
A ! D
,JL‘-B--------------_:::;\ C’
AT D'

Goi canh hinh 14p phuong c6 do dai X.

Xét tam gidc A'B'C’ vudng tai B' c6 A'C'=xv/2.

Xét tam gidc AA'C’ vudng tai A" ¢c6 AC' = \/m = X+/3 suyra X\/é = Zaﬁ & X=2a
Vay thé tich hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’1a V =8a°.

Vi du 29: Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 canh bén bang 2a. Pay ABC ndi tiép dudng tron
ban kinh R =a . Tinh thé tich khéi lang tru da cho.
& Loi giai

Goi M 1a trung diém BC,N 1a trung diém cia AB va | = AM NCN. Pit AB=x.

DPay ABC la tam giac déu va ndi tiép dudng tron ban kinh R=a nén Al =a, suy ra
AM = 3 Al = 3 a.
2 2

2 2 2
Khi d6, AM* = AB® - (BZCJ —xz—%:%:@aj =3% —x’=3a2 = x=+/3a.

1 1
Vay Vigc aoc = Spsc- AR =~ AM.BC.AN =~

\faZa— \f

NIOO



Vi du 30: Cho khéi lang try déu ABC.A'B'C’ ¢c6 canh day bang 2a. Khoang cach tir diém A’ dén mat
phiang (AB'C’) bang a. Thé tich khoi ling tru da cho la

& Loi giai

Goi M 14 trung diém cta B'C’ va | 1a hinh chiéu caa A’ 1én AM . Khi d6 ta co

B'C' L AM
= B'C' L(AMA)=B'C' LAl (1)

B'C' L A'A
Ma AM LAl (2)

Tir (1) va (2) suyra A'l L(AB'C') =d(A,(ABC'))=Al =a.

Xét tam giac vuong AA'M :

12: 12+ 122>AA,:a\/€
A2 AAZ T AM 2

a6 42’3 _ 3/2a°

= Theé tich khéi lang tru da cho 1a V = AA'S 5. = R ;




Dang 5: Thé tich khai lang tru xién

Vi du 31: Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 dién tich tam giadc A'BC bang 4, khoang cach tir A d&én BC bang
3, goc gilta hai mdt phing (ABC) va (A'B'C’) bang 30°. Thé tich khéi lang lang tru
ABC.A'B'C' bing

& Loi giai

Goi H,K 1lan luot 13 hinh chiéu vuéng géc cua A 1én BC va (A'BC).
Khi d6 ((A'BC),(A'B'C"))=((ABC),(ABC))= AHK =30°= AK = AH.sin30° =

Vay VABC.A’B’C’ = 3VA’.ABC = 3VA.A’BC = AK'SAA’BC =6.

Vi du 32: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 day l1a tam giac déu canh a, goc giira canh bén va mit phang
déy bang 30" Hinh chiéu cia A’ xudng mit phing (ABC) trung véi trung diém ctia BC . Tinh
thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’.

& Loi giai

Goi H 14 trung diém BC .

Khi d6 (AA',(ABC))=(AA,BH)=A'AH =30’

\s

a’\3
4

Suyra AH =AH. tan30 = Vay V =

N |

2y
2

T



Vi du 33: Cho khdi ling try tam gidc ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc déu canh a. D¢ dai canh bén bang 4
a. Mit phiang (BCC'B') vudng gbc véi déy va B'BC =30°. Thé tich khéi chép ACC'B’ bang

& Loi giai
Al
1
’ C
B’ !
1
1
1
1
1
1
[ A

Ta c6 (BCC'B') L (ABC) (theo gia thiét).
Ha B'H LBC=B'H L(ABC) va B'BH =B'BC =30°.

Suy ra chiéu cao cua ling tru ABC.A'B'C’ 1a h=B'H =BB'.sin30°=2a.

o . a3
Do day la tam giac déu canh a= Dién tichday la S,, = 2
2 3
Thé tich ciia khéi lang try ABC.AB'C’ 1a V,; =S, h="2 f 2a=2 f
3
Thé tich khéi chop ACC'B’ 14V = %VLT - %

Vi du 34: Cho khdi ling tru ABC.A'B'C’ c¢6 day ABC 1a tam giac vudng tai B va A’/A= A'B=A'C . Biét
ring AB=a va BC =a+/3 va mit phing (A'BC) tao voi mit phang day mot goc bang 60°.
Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang
&5 Lo gidi

A°f

Goi O, | lan luot 1a trung diém cua doan AC, BC .

Nén O 13 tim dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va Ol L BC.



Do AA=AB=AC nén AO L(ABC).

2
Ta co: S, :%.AB.BC :%.a.a\/_: a 2*@; ol —%:

N | o

A'O LBC,0l LBC=BC L(AOl)=BC LAT.
(A'BC)n(ABC)=BC
A'l =(A'BC), Al LBC = ((A'BC),(ABC))=(A'l,0l)=A10=60°.
Ol c(ABC),0l LBC

A'O a\/§

I :>A'O=O|.tan60°=7.

Tam giac A'lO vudng tai O nén tan A'lO =

a3 a*\3 _ 3’

2 2 4

Vay Vigcasc = A!O'SABC =

Vi du 35: Cho khdi lang truy ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vuéng canh a . Hinh chiéu cua B’ I&n
mit phang (ABCD) trung véi giao diém cia AC va BD, biét géc gitra hai mit phang (ABA)

va (ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khoi ling tru ABCD.A'B'C'D’ .

& Loi giai

Goi O 1a giao diém cia AC va BD.Ké OH L AB.

Theo gia thiét suy ra B'HO =60°.

Ta ¢ B'O = OH. tan 60° = %

2 a\/§:a3\/§

Thé tich khdi lang tru V,sep apen = - > >

Dang 6: Ti s6 thé tich khoi da dién



Chu thich: V, = Thé tich cii;  V, = Thé tich méi (Ding cho kj thudt chuyén dinh va day)
1. K§ thuit ddi dinh (PAy khéong doi)
a) Song song vdi day:

Pinh cu Dinh méi

- S

Khi d6: V, =V, =%.B.h

b) Cit day:

e

1
—d(A;(P)).
Khidé:\%=:l’) (A7) d=%
2 §.ol(B;(P)).sd

2. K§ thuit chuyén day (Puwong cao khong doi)

Ta co: Vi = 3 v6i S; 1a dién tich day cii; S,1a di¢n tich day méi.
2 2
Chuy:

e Dua hai khéi da dién vé cting mot dinh; hai ddy méi va cii nim trong ciing mot mit phang (thuong
thi dy cii chira day méi). Ap dung cong thirc tinh dién tich ctia da giac dé so sanh ti s6 giira day
cli va day moi.

e Néu ting (hodc giam) mdi canh cua da giac (tam gidc, tt giac) k lan thi dién tich da giac s& ting
(hoic giam) k*1an.

3. Mt s6 két qua quan trong
Két qua 1: Cho tam gi4c OAB. Goi A, B’ lan lugt ndm trén cac canh OA va OB . Khi dé:
S.ons  OA" OB’

S,o.s OA OB
Két qua 2: Cho hinh chép S.ABC . Goi A',B’,C’ lan lugt nam trén cic canh SA,SB va SC.




Khi do: \M = S_NS_BS_O
Vse SA SB SC
Két qua 3: Cho khdi lang tru tam giac ABC.A'B'C’. Trén cac canh bén AA, BB’ va CC' lan luot 1y

cac diém M,N,P

A'M B'N CP Ve X z
Gid sir: = X;—— = y; = =7 thi khi do ~xecue _ XT VT

AA BB °'CC V iae e 3
Két qua 4: Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D’. Trén cac canh bén AA',BB',CC’ va DD’ lan luot lay cac
diém M,N,P,Q sao cho M,N,P,Q déng phéng.

Gia su: AM :X'BN = 'CP—Z' DQ

=y = VA’B'C’D'.MNPQ _ X+y+z+t
AA 'BB ‘'CC 'DD

=t thikhido x+z=y+t va

ABCD.MNPQ




Vi du 36: Cho khéi chép S.ABC. Trén ba canh SA,SB,SC lan luot liy ba dién A’,B’,C’ sao cho
SA=2SA’, SB=3SB', SC =4SC'. Mit phing (A'B'C’) chia khdi chép thanh hai khéi. Goi V

N A 2 L. . \ . A V Y
va V' lan luot 1a thé tich cac khoi da dién S.A'B’'C’ va ABC.A'B'C’. Khi d6 ti so \7 la:

& Loi giai

V. SASB SC’ 1 _V 1

Ta co

= . . = =>—=—.
Viee SA SB'SC 24 V' 23
Vi du 37: Cho hinh chop S.ABCD . Goi A’,B',C’,D’ theo thir tu 1a trung diém cua SA, SB,SC,SD . Tinh ti
sO thé tich cta hai khdi chop S.A'B'C'D’ va S.ABCD.
£ Loi giai

Ta cb Vs ac _ }.VS.A'C'D' :1
Vsase 8 Vsacn 8

- 4, 1 1
Khi d6 VS.A’B’C’D’ =VS.A’B’C’ +VS.A’C’D’ = g(VS.ABC +VS.ACD ) = éVS.ABCD

Vi du 38: Cho hinh chop S.ABCD cé ddy ABCD Ia hinh chit nhat. Mit phang () di qua A B va trung

diém M ciia SC . Mit phang (OC) chia khéi chép da cho thanh hai phan cé thé tich lan luot 14
V,,V, V6i V, <V,. Tinh ti s6 1.
2

& Loi giai



Vi du 39:

C
Goi N=(a)nSD = MN||CD, suy ra N la trung diém ctia SD .
Tacoa=n=l b="0 o1 c=>" =2 d=22 -2
A SB SM SN
Suy ra Voo _atb+c+d 1414242 3 :VABCDMN _5
o Aabcd 41122 8 Voo 8

A .V, 3

Vay V; =Vs samns Vo =Vagcomn Va \Tl = 5
2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuéng tai A va B. AB=BC =2a, AD =4a. Mat
phang (o) di qua A va trung diém céc canh SB, SC chia khdi chép S.ABCD thanh hai khéi
da dién. Goi V 14 thé tich khdi da dién chira dinh S, V' 14 thé tich khéi da dién khong chira dinh

S. Tisd v béng
V/

& Loi giai

i &
Ta c6: MN 1la duong trung binh cua tam giac SBC = MN //BC//AD.
Mit phing () di qua A va chira MN //BC nén (o) n(ABCD)=AD.

Do d6 thiét dién ciia hinh chép S.ABCD khi cit béi mit phiang (e) 1a hinh thang AMND .

1 1
Sy ;_AB_BC BC 2a 1 Saaec = ESABCD Vs aec = §VS.ABCD
Ta co: =1 :AD:4_:E:> 9 = 5
a
AACD E-AB-AD SAACD = ESABCD VS.ACD = EVS.ABCD



SM SN SN 1 1 11 12
\ :VS.AMN +VS.AND = S_B'E'VS.ABC +§'VS.ACD :ZVS.ABC +§VS.ACD = Z(gVS.ABCDj+E(§Vs.ABCD)

> : 7 .V 5

= EVS.ABCD =V =V pgcp —V = EVS.ABCD' Do do, — = 7

Vi du 40: Cho khdi chop tir giac déu S.ABCD c6 canh ddy AB =a, canh bén SA=2a.Goi M va N lan
luot 1 trung diém SA, SC. Mat phang (BMN) cit SD tai K.

Thé tich khéi chép S.MNK bang

Goi | =MN NSO, suy ra | la trung diém SO .
Goi K=BInSD, suyra K=(BMN)NSD

Ap dung dinh 1i Menelaus trong tam gidc SOD , cat tuyén BIK .

BO IS KD 11 KD KD
—_— . —_1355-—:1: =

— = —=2.
BD 10 KS S KS

AB:a:>OA:¥:>SO:\/SA2—OAZ =#.



VS.MNK —

VS.ACD

Vay VS.MNK =

Vi du 41: Cho lang tru ABC.A'B'C’, goi M, N lan luot 1a trung diém cta canh AA’ va BC
dién AMNB c6 thé tich 1a 3a®. Tinh thé tich ling try ABC.A'B'C’.

SM SN SK _
SA 'SC SD

A!

a’\J14

144

& Loi giai

Goi V 14 thé tich ling tru ABC.A'B'C’

, 11 11 1 .
Ta co VM.ABN = EVM.ABC = E'EVA’.ABC = Zév = EV nén V :1ZVAMNB =36a°.

1

. Biét khéi tir

Vi du 42: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c¢6 thé tich bang V . Goi M 1a trung diém canh BB’, diém N

I3 9 . V
thudc canh CC’ sao cho CN =2C'N . Khoi chép ABCNM c6 thé tich 1a V,. Tinh Vl

Dién tich hinh thang BCNM :

SBCNM

A

:%(BM +CN).d(B;CC') =

& Loi giai

1

—(ECC#ECC’
2\ 2 3

“AM

j.d(B;CC')

7

- .cC'd(B;CC’)
12



7

= ESBCC'B'

. J4 7 7 7 1 oY ali
Khi do:V, = EVA.BCC'B’ = E(V AT E E(V —g.d (A;(ABC )).SA,B,C,) \
=1(V —lezl. Suy ra \izl

12 3 18 vV 18

Cach 2: Ap dung cong thirc

. AM BN CP \Y 1
_g:BN [ CP s [ Masewmne _ 1o pie
Neu o =8 o, b’CC’ c thi Ve v 3( +b+c)

A C

Khi do: \izl(CN M, AAJZE(LLOJZL
v 3lcc BB aa) 3372

Vi du 43: Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D’ c6 thé tich bang 1. Thé tich cta khéi tir dién ABC'C bang

D'

& Loi giai

, 1 :
Tacod Vg = é-d (C ,(ABC))'SABC

1

=§d(C’,(ABC)). L L L

Seco = 6 d (C"(ABC))'SABCD ~5 N pscp.apcn = 5

N |-



Vi du 44: Cho lang tru ABC.A'B'C' c6 thé tich1a V. M,N,P 1a cac diém lan luot nam trén céc canh

AM :1, BN =X, P _ y . Biét thé tich khoi da dién ABC.MNP bang
AA' 3'BB' 'CC'

AA',BB',CC"' sao cho

N . .
3 Gia tri 16n nhat cua Xy bang:

& Loi giai

, 1 1
Ta co VABC.MNP :VM.ABC +VM.NB(:P = gd (M ’(ABC)) SABC +§d (M ’(NBCP))SBNPC

1AM 1/BN CP
=——d(A'(ABC))S +=| —+——|d(A,(NBCP))S.....
3 AA' (A',(ABC))Sssc 3(BB' CC'] (A ))Sescec
AM BN CP
1AM 1(BN CP AA' BB CC
ZEEVABC.A'B'C'_'_g g"’@ ABC.A'B'C' — 3 VABC.A'B'C'
A|\/|+BN+CP 1+x+y )
- . ' X
Ta co V psc.mne _AA" BB' CC'_3 :—<:>x+y:—:>xy£( +y) :é_
Voo ppc 3 3 3 3 4 36

Dang thirc xay rakhi x =y =g

Vi du 45: Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D". Goi M 14 diém thudc doan CC' théoa man CC' = 4CM
. Mit phang (AB'M) chia khdi lap phuong thanh hai phan co thé tich V, va V,. Goi V, 1a phan

y , <R ’ . A 1
c6 chira diém B . Tinhtiso k=—.
2

& Loi giai




Goi K =MB'nBC;J = AK ACD va V 14 thé tich ciia khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D".

CK CM 1 KM KJ KC 1
— T — — —

Ta co = =l =— =—— =",
B'C' MC' 3 KB' KA KB 4
Ta cb V. =V vV Vieww KC KM KJ 111 1
acoV, =V ok — ; = , —_— = =
2 B'.ABK K.CMJ VK,BB'A KB KB KA 444 64

63
SuyraV, = @VB'. ABK -

2
Ta c6 Sy :%d(A, BK).BK =%d(A, BK).%BC :%sABCD = Vo =5V

SuyraszéV SVlngDk:\%:§,
2



I BAITAP TRAC NGHIEM CHON PAP AN

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho hinh chép S.ABC co day la tam gidc déu canh 2a, canh bén SA vudng goc vé6i day va
SA=a/3. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC.

A.V:%as_. B.Vv =a’. C.V =2a%/2.. D.V:%aS.
Loi gidi
Chon B

1.1 23,
V=-hS=243.(2a) 2. =a°.
3 3[( 2) P

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB =a, AD =2a,SA vuéng goc véi
day va SA=a+/3. Thé tich ctia khéi chop S.ABCD bing

4+/33° 2+/3a°
A. £ . B. 4./3a°. C. £ . D. 2./3a%.
Loi giai
Chon C

2a°\3

9 , 1 1
Thé tich khoi chop: V = SAS pep = g.a\/ﬁ.a.Za ==

Cho khéi chép S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai A, AB=2; SA vudng goc véi day va
SA =3 (tham khao hinh vg).
S

B

Thé tich khdi chop da cho bang

A.12. B. 2. C.6.. D. 4.
Loi giai



Cau 4:

Cau 5:

Chon B

1

Thé tich khdi chop da cho V = % Bh= 3 Susc-SA==.=AB.ACSA=>.2.223=2.

N |-

N |-
Wl

1
3
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A, B. Biét SA vudng goc véi
ddy, AB=BC =2a;AD=4a; gbc gilra (SCD) va ddy bang 60°. Tinh thé tich khoi chop
S.ABCD.

3 3 3
A B/62° B, e’ c. 8f6a’ D. 4.6 a°.
3 3 15
Loi gidi
Chon D

Tam gidc ACD vudng tai C = DC L AC,DC L SA=>DC L (SAC)= DC L SC
=((SCD),(ABCD))=SCA=60°
AC =+/AB? + BC? = 2+/2a = SA= AC.tan 60° = 2./6a

1 1 4a+2a).2a
VS.ABCD = g SA'SABCD = § 2\/6&% = 4\/63.3 3

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B va canh bén SA vudng goc voi
day. Goi M 1a trung diém cua SC, biét AB=a, AC =2a, SA=a+/3. Tinh thé tich khéi chop
S.AMB theo a.

V2 V3

A.1a3. B. —3a5. C. —a’. D. —=a°.
2 4 4 2
Loi giai

Chon B



Vi M 1a trung diém ctia SC nén

! .SA%BABC =$.a 3ada’—a’ = %;f.

11
Vs ave = EVS.ABC = Eé
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1 hinh chit nhat c6 AB =2a+/3; AD =2a. Mit bén (SAB) la
tam giac déu va nam trong mat phiang vudng goc véi day. Thé tich khéi chép S.ABD 1a
B. %as..

A. 4+/3a%.. C. 4a°.. D. 2+/3a%.

Loi giai

Goi H 1a trung diém cua doan thang AB suy ra SH 1a duong cao cta tam giac SAB
=SH L AB.

Ma (SAB) L (ABCD)= SH L (ABCD)

Vi tam gidc ABC déu canh 2a+/3 nén SH = AB.~> =3a.

V3
2
1

Dién tich tam gide ABD: S5 =2 AB.AD = %.Za\@.Za = 2a%3.

Thé tich khéi chop S.ABD : V; 40 =%SAABD.SH = %.2azJ§.3a = 2./3a°..



Cau 8:

Cho hinh chép SABC, day la tam giac ABC vuong tai B, co6 AB = a/3;BC =a. Tam giac
SAC cantai S va thudc mit phang vudng goc voi day, mp ( SBC) tao voi ddy mot goc 60°. Thé
tich khdi chop SABC 1a

a’y3 3 a’y3
A. J—. B. 2. C. J—. D. 23°.
2 4 3

Loi giai
Theo gia thiét, trong tam giac SAC ké duong cao SH L AC = SH L (ABC) .

o 1
Khi 46 Vopge =2 SH.S e

2
TacoS . =1a\/§.a= a J§
2 2
Trong tam gidc ABC ké HK 1L AB = SKH =60°; HK =B—2C=%.
Xét tam gide SKH , tacd SH = tan 60°.HK =\/§.%=¥.
Vay Voo = LSH S —L.2N3 2V3 2
. SABC 3 "~ AABC 3 2 " 2 4

Cho khdi chop S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng, mit bén (SAB) la tam gidc vudng can

tai Sva nam trong mat phang vudng goc véi day. Biét khoang céach tir diém A dén mat phang

3a\/§

(SCD) béng — Tinh thé tich caa khdi chép S.ABCD ?

A.%a"‘. B. 3/3a°. C.2—27a3. D.ga3.

Loi giai



Cau 9:

Dit canh hinh vuéng ABCD 1a x (x> 0).
Tam gidc SAB vudng can tai S suy ra chiéu cao SH = — =

Ma (SAB) L (ABCD)= SH L (ABCD).

Goi M 14 trung diém ctia CD = CD L HM . Lai ¢6 CD LSH (do SH L (ABCD))
= CD L(SHM).

Goi K 1a hinh chiéu cia H 1én SM = HK < (SHM )= CD L HK . Suy ra HK L (SCD).

=d(H,(SCD))=HK.

3a\5

Lai c6: ABJCD = AB[J(SCD) ma H € AB =d(A,(SCD))=d(H,(SCD))=HK = 5

Trong tam giac SHM vuong tai H ¢o:

1 _ 1 + L = > —i+i<:>i—iz>x—3a
HK2 HS? HM? "9a®> x> x* 9a® x° '

3
Thé tich ctia khdi chop S.ABCD la: V = % SH.S oo = % (3a)" = 9% .

|8

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh bang 2a. Tam gidc SAB déu va nam trong
mit phang vudng goc véi mit phang (ABCD) . Thé tich ctia khdi chép S.ABCD la

3 3 3
A. af. B. af. C. 4a°\3. D. 4a3\£.

Loi giai

Chon D



Goi H 1a trung diém ciia AB suy ra SH L AB

Theo dé ta c6 SH L (ABCD)

, AB
Xét ASAB déu c6 dudng cao SH suy ra SH = T‘@ a3

4a°\3

: , 1 1
Vay thé tich khdi chop 12 V = = SH.S ¢ = ga«/§.(2a)2 -—

Ciu 10: Cho khéi chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh 2a, ABC =60°, canh bén SA vudng
goc véi ddy, mat bén (SCD) tao véi ddy mot goc 60°. Thé tich khéi chép S.ABCD béng

A. 2a°y3. B. 3a°/3. C. a/3. D. 2a°.

Chon A

Tam gidc ABC can (do AB = AC boi ABCD 1a hinh thoi) c6 ABC =60° nén n6 déu.

Goi M 1a trung diém canh CD suyra AM LCD;

CD 1L AM
Ta co { suy ra CD L SM nén ((SCD),(ABCD)):(SM,AM):SMA=60°, vo6i

CD LSA

Na

AM :2a.73=ax/§ ta c6 SA=AM.tan60° =3a.



Thé tich khdi chép S.ABCD 1a Vg ypep = % SAS ocp = % SA2S,.. = %.3&1.2.(251)2 .? =2a°\/3.

Cau 11: Cho khdi chop tam giac déu S.ABC biét AB=a va SA=2a. Tinh chiéu cao cua khéi chop

S.ABC.
ALV = &V33 B.V:a‘@. c.v = vt D.V:M
9 3 6 3
Loi giai
Chon B

Do day 1a tam giac déu nén goi | 1a trung diém canh BC, khi ¢6 Al 1a duong cao ciia tam
giac day. Chiéu cao ctia chop 1a SO

a’ a3
Theo dinh Iy Pitago ta c6 Al = az—jof,Va Aozgm - ng:%,

/ 2 33
Trong tam giac SOA vuéng tai O ta co SO =, [4a’ —% = a\/37 )

Céu 12: Tinh thé tich ctia khi tir dién déu biét chiéu cao tir dién bang a .

A.ﬁa"’. B.ﬁae'. C.ﬁae'. D.ﬁae‘.
8 3 2 3
Loi giai
Chgn A

Xét tir dién déu ABCD canh AB = x, P la trung diém BC, duong cao DH =a



Cau 13:

Cau 14:

x\/§ X+/3

AP = > = AH = 3 Ap dung dinh li Pi-ta-go trong tam gidc ADH ta c6:
2
DH? + HA? = DA? :>a2+%=x2 :x:#.
x2\3 3a%y3 1 a3

Do d6: S, 5 = Vay Vigep = g-DH Smec =5 —

4 8

Cho khéi chop tam gidc déu S.4BC ¢6 canh déy AB=2a, canh bén SA=a~/2 . Thé tich khdi chop
da cho bang:

A. /228, B. Qas. C. Qas. D. Qas.
3 6 2
Loi giai
Chon B

B

Goi H 1a trong tAm cua tam giac ABC va M 1a trung diém cta BC

Tacoé AM =a+/3 = AH :§AM :2—?‘3‘

2
Miit khac SH = v/SA? — AH? \/(ﬁa)z_EZ_‘faJ _v6,

Vay thé tich ctia khdi chép da cho 1a: V ==.S,,..SH = g.(2a) ———=

Wl
N
w
w

Cho khdi chop tam giac déu c6 canh bén bang va mit bén tao v6i mit phiang day mot goc

60°. Tinh thé tich V cua khdi chop di cho.

3 3 3 3
A.a‘/g. B, V42 C.a\/g. D.a\/g.
4 9 6 12

Loi giai

Chon D



Cau 15:

B

Goc gitra mit bén va day bang 60° = SMO = 60°

Aozﬁ

Pt AB=x= 3
/3
om =72

Xét ASOM : SO =OM .tan 60:%.\/5:

RCIAR R
6

3

N | X<

X6t ASOA: AO? +S0? = SA2 = (g

a2
2

(3.\/5)2 \/é az\/é

SAABC = 4 2

SO

=V =

av2 a’\3 a’\6
S = :

2 12

Wl

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 géc giita hai mat phang (SAB) va (SCD) bang 60° va
khoéang cach giita hai dudng thang SA va CD bang a. Tinh thé tich V ctia khéi chop S.ABCD
theo a.

3 3 2 3
AV =22 B.v -2 C. a°3. D.V = a'3
9 9 3
Loi giai

Chon B

wn

e

___________________




Goi O Ia tam cua hinh vuéng ABCD.

Do S.ABCD I4 hinh chép déunén SO L (ABCD) = SO L AB.
Tac6: S la mot diém chung cua hai mit phang (SAB) va (SCD).
AB c(SAB); CD —(SCD); AB//CD.

Suy ra hai mt phang (SAB) va (SCD) cét nhau theo giao tuyén la duong thang A diqua S,
song song voi AB va CD.
Goi H; K 1an luot 13 trung diém ctia AB va CD = HK di qua O va HK L AB.

= AB L (SHK) = A 1 (SHK) (Do A//AB).

(SO LAB
a Co:
HK L AB

= ((SAB);(SCD)) =(SH ;SK)=60° = SH L SK =>Tam gidc SHK  la tam gidc déu.
Ké KP vudng goc SH tai P.

Do CD//AB < (SAB)=>CD//(SAB) nén d(CD; AB)=d (CD;(SAB))=d(K;(SAB))=a

_ KP L SH 2a
Khi d6 ta co: { = KP 1 (SAB)=d(K;(SAB))=KP=a=S0=a va HK === (Do
KP 1 AB J3

tam giac SHK 13 tam giac déu)

2
Suy ra S5 = HK? :4%.
2
Vay thé tich khdi chép S.ABCD 1a: V¢ yaep = %SO.SABCD = %a.% :ga3 .

Ciu 16: Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ c6 AB, AC, AA dbi mot vudng goc v6i nhau. Biét
AB=a, AC=2a, AA'=3a, tinh theo a thé tich V cua khdi ling tru ABC.A'B'C’.
A.V =a’. B.V =3a°. C.V =6a°. D.V =2a’.
Loi giai

Chon B

Ve apic: :%AB.AC.AA' =3a°.



Cau 17: Cho khéi lang tru dung ABC.A'B'C' ¢c6 AB=AC =a,AA'= a\/E, BAC = 45° . Tinh thé tich V

ctia khéi lang tru da cho

A’ c’

B!

N

3
AL B.
4

cn|9’w

Loi giai
Chon C
3

Thé tich khdi ling tru V = S50 .AA'= % AB.AC.sin BAC.AA'= a?.

Céu 18: Cho hinh lang tru dng tam giac ABC.A'B'C’c6 day 1a tam gidc déu canh bing a. Biét mat
phang (A'BC) tao véi ddy mot goc 60°. Thé tich khdi lang tru da cho la

2 2 3 3 3
A. aﬁ. B.a\/g. C.3a\/§. D.3a\/§.
4 8 8 4
Loi giai
Al’

\ av3
Do ddy ABC déu nén cac canh AB=A'C.Ké AK L BC = AKA' =60° va AK = T\/_;
a’y/3
S pase :T\/_' Xét AAK: AA' =tan 60°.AK = ﬁ# = %a

, , 3a 2’3 3a%\3
Khi do VABC.A‘B'C':AA'SAABC :7' 4 = g




Cau 19: Cho khéi lang tru dimg ABCD.A'B'C'D’ c6 d4y l1a hinh chit nhat ABCD c6 AB =a; AD =a+/3

A.

. Mit phing (A'BD) tao véi ddy mot goc 60°. The tich ciia khdi lang tru di cho la:
3’3

3a° al a®y/3
. B. —. C. —. D. f .
2 2 3 2
Loi gii
A ’
s D’
B L Cr
', A "", a3 b
fas N e
/ AT
B

Trong (ABCD) goi M 1a hinh chiéu vuong géc ctia A 1én canh BD
BD L AA’
Tacé{ = BD L(AAM )= BD L A'M
BD L AM
Do d6 ((A'BD);(ABCD))=(A'M; AM )= AMA =60°

Tnes AM o ABAD _ aay3 a3

JAB? + AD? \/a2+(a\/§)2 2

Xét tam giac A'/AM vudng tai A:

tan A'MA = tan 60° = AA

= AA'= AM.tan60° =

a\/§\/—_3_a
2 2

\ , 3a 3a°\/3

Vay Vigep asen = AA S yupep = ?-a-af R
Céu 20: Cho khdi ling try ding ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam giac vudng can tai A, AC = AA’ =2 (tham
khao hinh v§)

A’

'

Thé tich khdi lang try d cho bang



A 2. B. c.g. D. 4.

w| N

Chon D

A, C’

A\'{
1 1

Ta ¢6 Sype =5 ABAC=>22=2.

Thé tich khéi lang tru 1a Vg sge = Spppc-AA =22=4.

Cau 21: Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dién tich tam gidc ACD' bing a’+/3. Thé tich cua
khéi l1ap phuong da cho bang

A. 8a°, B. a°. C. 242a%. D. 422,
Loi giai
Chon C
AC = Xx+/2
Pit AB=Xx={AD'=X~/2= S ,cp. =————
CD'=x/2
(2

:T=a2\@:>x=a\/§ =V, :(aﬁ)3=2ﬁa3.

Ciu 22: Cho khdi ling tru dimg ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam giac déu canh 2a va goc giita duong thang
CB’ va mit phing (ABC) bang 45°. Thé tich cua khdi lang tru d cho bang

A '

B}'

3 3
B. a%\/3. a\/§. a\@.

A. 2a%43.



Cau 23:

Cau 24:

Loi gidi
Chgn A
Ta c6 goc gitra duong thing CB’ va mit phéing (ABC) chinh 13 goc giita dudng thing CB’ va
duong thing CB hay chinh la goc B'CB ma theo gia thiét goc nay bang 45° nén AB'BC vuodng
cantai B suyra B'B=BC =2a.

Thé tich cua khdi lang try da cho 1a V = (Za)2 .TS.Za = 2a°/3.

Cho hinh 13p phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AC =2a. Tinh thé tich V ctia hinh lap phuong.
A.V =8a°. B.V =a’. C. 4/2a°. D. 2./2a°.
Loi giai
B C
x : '
A i D
, B ¢
Al
Dﬂ
Goi X la dg dai canh hinh 1ap phuong
Taco: 2x° =(2a)’ < x=av2.
2 ’ 3
Do d6 thé tich khéi 1ap phuong 1a: V = (aﬁ ) =224,
Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C" c6 day la tam giac déu canh a, AA'= av/2 . Thé tich V

ctia khdi lang tru bang
3 3 3 3
Jea’ By = Y6 v Y6 p.v - Y6
2 4 6 12
Loi giai

AV =

Chon B

A’ '’




2
. . a3
Dién tich tam gidc ABC 1a S = e

a’\3 _a*\/6

Vay thé tich khéi lang tru 1a V = AA"S =av/2. , ,

Ciu 25: Mot khéi lang try tam gidc c6 dy 1a tam giac déu canh 3, canh bén bang 243 va tao voi mat

phang day mot goc 30°. Khi d6 thé tich khéi lang try 14?

NAES B, 293 c.? p. 2L,
4 4 4 4
Loi gidi
Chon D
2
Dién tich day la: S = 3 ;/g = #

Chidu cao khéi lang tru 1a: h=2+/3.5in30° = 2@.% =/3.

Thé tich khéi lang tru 13 V = Sh =

W3 m_ 27
NGRS

Céu 26: Cho hinh ling try ABC.A'B'C’ ¢6 AA’ =a,ddy ABC latam giac déu, hinh chiéu vuéng goc ctia
diém A trén mit phang ( A’B’C’) tring v6i trong tAm cua tam giac A'B'C’ . Mit phang ( BB'C'C)
tao véi mit phang (A'B'C’) géc 60°. Tinh thé tich V cua khéi ling tru ABC.A'B'C’.

3 3 3 3
AV=2 B.v =22 cv=2 p.v =22
8 32 32 32

Goi M, M’ 1an lugt 14 trung diém cia BC, B'C' va G la trong tdm tam giac ABC .

Vi tam gidc ABC déunén BC L AM .Ma BC L A'G nén BC L (AAMM).
Khi d6 ((ABC),(BCC'B')=(AM,MM’).

Xét hinh binh hanh AAMM ¢6 A’/AM 1a géc nhon va bu véi goc AMM' nén



Cau 27:

Ciu 28:

((ABC),(BCC'B')=(AM, MM ') =180°—~ AMM ' = A/AM = 60°.

a3

Xét tam giac AA'G vuong tai G, taco A'G = AA'.sin60° = T; AG = AA'.cos60° =

= AM =§AG=3—a.
2 4

Xét tam giac ABM vuodng tai M , ta c6 sin60° = AM = AB = _AM = ﬁ .
AB sin60° 2

1 a3 av3 . _ﬂ'

SSMBCZ;ABACQ BAC_ETT 60° = T

32’43 a3 9a’

Vay V e =S AG= . = .
dY Vapc.aBC AABC 16 5 32

Cho khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d4y 1a hinh thoi ABCD tdm O c6 AC =2a, BD =2a+/3
. Hinh chiéu vudng géc ctua B’ xudng mit day tring voi trung diém H cua OB. Pudng thang
B'C tao v6i mat ddy mot goc 45°. Thé tich cua khdi lang tru dé cho 1a

A. 2a°7. B. 2a°/3. C. 3a°\/21. D. a*+/21.

Loi giai

Ta co HOZBTI?:# va

2
\/g 2
Xét tam gidc OHC vudng tai O c6: HC =+/OH?*+0C? = a%[%] =—

Ta cé (B'C,(ABCD))=(B'C,HC)=B'CH =45°.

Xét AB'CH vudng tai H va B'CH =45°. Suyra AB'CH vudng can tai H .

N

Do dé6 B'H = HC_a2

a7 1

Vay Vygep.asco =B'H-Speco = T E 2a Za\/é a \/_

Cho lang try ABC.A'B'C" ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a.Tam giac A'AB can tai A'va
nam trong mat phang vudng goc véi mit day, mat bén (AA'C'C) tao voi miat phang (ABC) mot

goc 60°.Thé tich ctia khéi lang try ABC.A'B'C" 1a



Cau 29:

3 3 3 3
AR B.v =2 C.V:B\/ga . D. 3/3a

32 16 8 16

Loi giai

Chon D

A

Goi H 1a trung diém ciia AB= A'H L AB

(A'BC) L (ABC)
Ta c6 {(A'BC) N (ABC)=AB = A'H L (ABC)
A'H L AB

Dung HI L AC= AC L(A'HI)= A'l LAC
Suy ra ((ACC'A");(ABC))=(A'I;HI)=A'IH =60°

1 1a3 a3

Dyng BM L AC=> HI =—BM =—=——=——
2 2 2 4

a\/§ 3a

Trong tam giac A'IH ¢c6 A'H =Hl.tan A'IH :TtanGO0 =

_a’V33a_3a’y3

Vay thé tich ling tru: V = S A'H =
> s ABe 4 4 16

Cho khdi lang try ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang 3. Goi M, N 1an luot 1a trung diém ciia cac doan
thing AA" va BB'. Puong thang CM cit duong thang C'A’ tai P, duong thing CN cit duong

thang C'B’ tai Q. Thé tich khdi da dién 16i AMPB'NQ bang

A 2. B.Z. C.1. D. I
3 2

Loi giai

Chon A




Q

Ta thdy A'B’ 1a dudng trung binh cua tam gidc C'PQ nén Scpo =4S ppc -

l ! [ ! 1 1A ! [ 4
Ta duge Vg cpq = 5.ol (C,(AB'C’)).Scpg = §.ol (C.(A'B'C')).4S¢ e = §VABC.A,B,C,. (1)
Lai c6
1 1 1 1

Ve pomm = §ol (C.(ABMN)).S gy = §ol (C.(ABMN ))'E S psa = EVC.ABBW

12 1 ,
= E'gvABC.A’B’C’ = §VABC.A'B'C' - Do d6 Veyy asce = EVABC.A’B’C' (2)

\ \ 2 2
Tur (1) va (2) ta dugc Viweneq =Veorq ~Vomnons = EVABC.A'B’C’ = 5-3 =2..

Cau 30: Cho hinh chdp S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong can dinh B, AB=a va SA L(ABC). Goi
H, K lan luot Ia hinh chiéu vudng goc cia A Ién SC, SB. Biét goc giira (AHK ), (ABC) béng
45° . Tinh thé tich khéi t dién ABHK .

a2 a2 a2 a2

A. . B. . C. . D. .

6 12 24 36
Loi giai

Chon D




Khi d6: V smux _ Viusx _ d(H’(SAB)) ‘ SAABK .

Viase Vesw  d(C.(SAB)) Sy

Taco: V

ABHK —

Vv V

HABK > Vs.ABC —

Vv

C.SAB *

Vi tam gidc ABC vuongcantai B, AB=a—= BC=AB=a, AC = a\/E.

Ta c6 {BCJ'AB:BCL(SAB),mé AKC(SAB):>AKJ_BC.

BC L SA

... [AK LB
Khi do Co Ak Lsc ).
AK 1 SB

Mait khac, talaico AH LSC (2).

Tir (1), (2) suy ra SC L(AHK), lai c6 SA L (ABC).

Suy ra ((AHK),(ABC))=(SC,SA)=ASC ( do tam gide SAC vuéng tai A).

Theo gid thiét: ASC =45°= SA=AC = a2 ( do tan ASC = g—j =1).
Xét tam giac SAB vudng tai A co:
\/72
SK SK.SB_SA>  SA* (“ 2) 2
SB SB> SB* Jqa? 2 2 37
JSA® + AB \/(aﬁ) o
Xét tam gidc SAC vuong tai A co:
\/72
SH SHSC SA*  SA* (“ 2) 1
SC  SC>  SC* Jep 2 2 > 27
JSA% + AC \/(aﬁ) +(aﬁ)
d\H,|SAB SH 1
Ta c6 HCm(SAB)={S}.Khid(’) ( ( ))=—=—
d(C,(SAB)) sC 2
S
Sume _BK _1 g0 5K _2,
S BS 3 SB 3
v 11 1 1 1 11 11 1 &2
Khldoﬂ:g'gzg:VHABK:gVC.SAB:gVS.ABC:g'g'SASAABC:g'E'a 25002 36

C.SAB
Cau 31: Cho khdi chop tir gidc S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh. Goi M 14 trung diém cua SC
, mit phang (P) chira AM va song song BD chia khdi chop thanh hai khdi da dién. Pt V, 1a
thé tich khdi da dién c6 chira dinh S va V, 1a thé tich khéi da dién co chira day ABCD . Ti s6



Cau 32:

<|<
=

) C
V.

Loi giai

>
<<

Il

w

o]
N w

I
|
=

[N

Chon B

Goi O la tam cua hinh binh hanh ABCD.
Khi @6 SO cit AM tai G. Suyra G la trong tim tam giac SAC .

Dodo 2 =2,
SO 3

Trong mit phing (SBD), qua G ké d song song BD cit SD, SB tai hai diém N, P.

22,1
Khi d6 ta c6 2 =N ~2 suyra 1~ 33 2'£§+§+1+ZJZE.VW\Q=2.
SB_ SD 3 Voo 4 272 3 Yy,

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diem cua canh SA.
Mat phang (a) di qua M va song song v&i mat phang (SBC) chia khdi chép S.ABCD thanh
hai phan. Tinh ti s6 cta thé tich phan chira dinh S va thé tich phan con lai.

5 B 5 16 11

.—. . —. C. —. D. —.
16 11 5 5

Chon D




Thiét dién 14 hinh thang MNPQ vé6i N, P, Q lan luot 14 trung diém cia AB, CD, SD.

Taco VMNPQAD :VQ.ANPD +Vs.ABCD

1 1

1
VN.AMQ = EVN.ADQ = EVQ.AND

1
'ZVS.ABCD = EVS.ABCD

N

5
. , . (1_ m]VS.ABCD 11
Ti so thé tich can tim la: =—.

Ciu 33: Cho hinh chop tr gidc déu S.ABCD c¢6 AB =a va dién tich tam giac SAB bang a’. Goi H, K
lan luot 1a trung diém cua SB, SD. Thé tich khéi da dién ABCKH bé‘mg

A.@a3. B.Ea3. C.Eé. D.@a3.
36 4 24 12

Loi giai

Chon D

Goi O la tim hinh ABCD suy ra SO L (ABCD).

. \ . <o 2S5 2a’
Goi | latrung diém AB suyra Sl 1 AB. Khi do SI "8 &

2
Tacod SO=+/SI*-10% = "(Za)z—(%J = a\éﬁ nén
N T

1
VS.ABCD = §'SO’SABCD =

-a’ = \/1_5.

La
3 2 6

. 1
Mat khac O 1a trung diém BD suyra S, = ESSBD .

Thé tich khdi da dién ABCKH bang



Cau 34:

Cau 35:

1 1 a’\J15

VABCKH = 2VA.BOKH =2 EVA.SBD = EVS.ABCD = T

Cho hinh ling try ABC.A'B'C"' c6 thé tich bang 36a°. Goi |,J 1a hai diém lan lugt thudc

BB' CC' thda man ﬂ=C—J=g va M,N lan lugt 1a giao diém cua A'l, A'J véi mat
BB C'C 3

phang (ABC).Tinh thé tich khoi da dién 1JCBMN .

A. 78%. B. 12a°. C. 9a°. D. 6a°.

Loi giai

Chgn A

Khéng mét tinh tong quat, ta gia st ABC.A'B'C" 1a lang tru démg. Khi do, ta c6:
Viascase = A'A Spge = 36a°.

MI MB IB NJ NC IC

_MB I _NC _ AM AN 3
MA' MA A'A 3 NA' NA A'A

AB AC 2’

Ta co: :% suy ra

Do dé, ta co:

1., 1...9 3
Vo :gA AS,un :éA A.ZSABC :Z.36a3 =27a’.
Goi H € A'A sao cho A'H =§. Khi d6, ta co:
1 1 .
VA'ABCJI :VIJH.ABC +VA'.I.JH ZEVABC.A'B'C' +§A H'SIJH
= %.\/ABC.A.BC. +%.§.A'A.SABC = %.36a3 +§.36a3 =20a°

Vay VIJBCMN :VA'.AMN _VA'ABCJI =27a°-20a’ =7a’.

Cho khéi ling try tam gidc ABC.A'B'C' c6 day la tam gisc vudng tai A thoi man
AB =a, AC =a+/3, ddng thoi A'A A'B,A'C cing tao véi ddy mot goe 60°. Goi M,N,H 1an
luot 13 trung diém cua cac canh A'B', A'C', BC . Tinh thé tich khéi tir dién MNAH .



3 3 3 3
A B. L c. 2 p. 22
2 2 4 3
Loi giai
Chon C

Goi O 14 hinh chiéu cua A' 1én mp (ABC), khi d6 cac tam giac AA'OA, AA'OB, AA'OC 1a
c4c tam gidc vudng tai O va bang nhau. Khi 4 OA=0B=0C =O=H hay A'H L (ABC)

Taco BC=2a=HB=a= A'H = HB.tan 60° = a+/3.

a3

1 aav3.aJ3= 5

DO d6 Vy pac =5 SpacA'H =

Wl
N |~

Goi K 1a giao diém cua A'C va NA, | 1a giao diém cia A'B va MA, L 1a giao diém cua
KI va A'"H . Tacb ﬁzﬂzlz KITBC va &zi
KC IB 2 LH 2

1 1

Vi =Viam = §SAMN d (H ’(AMN )) = § S -2d (AI; (AMN )) =2Vp v =V paun

Mat khac, V, pun = ZVA" agc (Vi khoi hai khoi tr dién c6 cung chiéu cao nhung S, = 2 Spec)

. 1 1 1a® a°
Do do VMNAH = Z'ZVA'.ABC = EVA'-ABC = E? = Z



I YW/ BAI TAP TRAC NGHIEM DUNG SAI

. ) a6
Caul: Cho khéi chop tir gidc déu S.ABCD c6 AB=a, SA= Tf
5 . . avb
a) Chic€u cao cua khoi chop S.ABCD bang T\/_ .
a’\/6

b) Thé tich ctia khéi chop S.ABCD biang -

¢) S6 do goc giita duong thang SA va mit phang (ABCD) bang 30°.

J15

d) Cosin ciia s6 do goc nhi dién [S,CD, B] bang BT

Loi giai

Hinh 45



a) Pung: Goi O 14 giao diém ctia AC va BD.

Vi ABCD Ia hinh vudng nén OA=0B =0C =0D,suy ra O la tim dudng tron ngoai tiép
ABCD nén O 1a chan duong cao cia khdi chop S.ABCD .

Khi d6, chiéu cao cta khéi chép S.ABCD biang SO .

1 a2

Trong hinh vudéng ABCD, ta c6: AO =§AC :%\/ABZ-FBCZ =%x/a2+a2 :T.

2 2
Xét tam giac SAO vuong tai O c6: SO =+/SA*— AO® = \/{ a\/gj —Laﬁ] = a6

3 2 6
3 . . a6
Vay chiéu cao cua khoi chop S.ABCD bang T\/_

b) Sai: Dién tich ddy ABCD la: S,,., =a’. Suy ra thé tich khdi chép S.ABCD la:

1 12aJ_ a’\/6

V, =S 50p-90 =
S.ABCD — 3 >eco” 3 6 18

¢) Pung: Vi SO L (ABCD) nén OA la hinh chiéu ciia SA trén (ABCD) . Khi d6 goc gita dudng

thang SA va mit phang (ABCD) 1a géc SAO.

AO aV2 a6 3

SA 2 3 2

Suy ra SAO =30°. Vay goc giira dudng thang SA va mit phang (ABCD) bang 30°.

Xét tam giac SAO vuong tai O c6: coSSAO =

d) Sai: Goi H 1a hinh chiéu cia O trén CD. Vi OCD la tam giac vudng can tai O nén H 1a
trung diém CD . Ma tam giac SCD cantai S nén SH L CD.

Suy ra SHO 1a géc phang nhi dién cua goe nhi dién [S,CD, B].

a

Xét tam gidc DBC c6 OH la duong trung binh nén OH = % BC = rs

2 2
X¢ét tam gidc SOH vudng tai O c6: SH =+/SO* + OH? =\/(afJ J{%j - a\él_S_
o5

6 5

Suy ra cosSHO = OH =E:
SH 2

Vay cosin ctia sd do goc nhi dién [S CD, B] bang

\/_
5

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thoi, BAD =120°, AB = a . Hai mit phang (SAB)

va (SAD) cuing vudng géc véi ddy. Goi M 1a trung diém ctia BC, biét AMS =60°.

a) SA L (ABCD).

b) SA=3a.

a3
c) VS.ABCD = T

d) Khoang cach tir D dén mit phang (SBC) bang %Ta.

Loi giai



Cau 3:

(SAB) L (ABCD)
a) Dung: Ta c6: <(SAD) L(ABCD) = SA_L(ABCD)
(SAB)~(SAD) = SA
b) Sai: Lai c6 BAD =120° = ABC = 60° = AABC déu canh a = AM L BC va AM =

SA 3

Xét ASAM :tan60°=——=SA=—a
AM 2
2 2
c) Sai: Tacod Spgep =2S,5c = 2.¥: a g/é
. 1 13 a%/3 a3
Vay VS.ABCD :§'SA'SABCD == gia 5 = 4
d) bang: K¢ AH L SM = AH 1 (SBC)=d(A,(SBC)) = AH
Ta co 12: 12+ 12: 12+12:162:>AH=3—a
AH SA° AM 91 31 9a 4
4 4
3a

Do AD//(SBC) = d(D, (SBC)) =d(A,(SBC)) = AH ="

Cho hinh lang tru dtmng ABCD.AB'C'D’ ¢4 g4y ABCD |3 hinh chit nhat, AB=2a AD = av2

AB'=av5.
a) Cong thirc tinh thé tich hinh lang tru 13 V,oep apcn = Sancn-AA'
b) Dién tich hinh chit nhat ABCD béng a’v/2.
¢) Chiéu cao ctia hinh ling try bang a.
d) Thé tich cua khdi lang try bang 2a°/2.
Loi giai

D’ C’

B’




Cau 4:

Cau 5:

a) Dung: Cong thirc tinh thé tich ciia khdi chop 1a: Vygep apcn = Sascn-AA -

b) Pung: Dién tich day la: S,.., = AB.AD =a.av2 =a’2.

¢) Sai: Xét tam gidc vuong ABB' c6 AB2 = AB?+ BB < (a\/§)2 -a’+BB? < BB'=2a.
d) Dung: Thé tich khéi lang tru 1a: V = S, .AA' =a%/2.2a = 2a°/2 .

Cho hinh lang tru dimg ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac déu canh bang a va goc nhi dién
[A,BC, A] bang 30°.
a) Goc nhi dién bang goc AMA, v6i M 14 trung diém cua BC .

a?\3

b) Dién tich day cua hinh lang try 1a S ;. =

4
¢) Chiéu cao cua hinh ling try bang a.
3
: . . a3
d) Thé tich khoi lang tru bang A\f/_ .
Loi giai
A’ C'

a) Pung: Goc nhi dién [ A, BC, A] 1a géc giita hai nira mt phang (A'BC) va (ABC) canh BC

Goi M 1a trung diém cua BC.

Vi tam giac ABC déunén AM L BC.

Laico AA' 1L BC nén BC L AM .

Suy ra goc nhi dién [A',BC, A] 1a goc A'MA=30°.

a?\3

b) Pung: Dién tich tam giac déu ABC la: S5 =——

4
¢) Sai: Vi tam gidc ABC déu canh a nén AM :a—f.
Xét tam gidc vuong A'AM ¢6 tan AMA = A < AA = a—3.tan 300=2
AM 2 2
2 3
d) Sai: Thé tich khéi lang tru 13: V = S0 . AA = & f% _a f .

Cho khdi chép cut tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh day 16n bang 2a, canh day nho bang a
va khoang cach giira hai day bang 3a .



Cau 6:

a) Tx giac ABB'A’ 1a hinh binh hanh.

b) Péy 16n cta khéi chop cut déu ABC.A'B'C’ c6 dién tich biang S, = a+/3.

a?\3
7

¢) Pay nho cua khéi chop cut déu ABC.A'B'C’ ¢6 dién tich bang S, =

d) Chiéu cao ctia khdi chop cut déu ABC.A'B'C’ bang h=3a.
Loi giai
a) Sai: Cac mit bén ctia khdi chop cut déu 13 hinh thang can.

2a)’ /3
b) Pang: Dién tich ddy 16n 1a S, = # —a’f3.

a?\3
7

¢) bang: Dién tich ddy nho 1a S, =

d) Btng: Chiéu cao h ctia khdi chop cut chinh 1a khoang cach giita hai day nén = h=23a.

Cho khéi chop tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va thé tich bang

chiéu vudng goc cua S 1én mit phang (ABC) .
a) H 1a trong tim cua tam giac ABC .

s

b) AH—a

¢) SH =2a.
d) Goc giita canh bén va mat day bang 60°.

Loi giai

Vi S.ABC 14 hinh chop déu nén H 1 trong tim tam giac ABC .
Goi | 1a trung diém BC.Al via la trung tuyén via la

ay3 2 f

~ AH=2A1=2
2 3 3

Al =

3

L 4
Vs agc :g'SH'SABC = SH = Vs asc _ \/_

SABC \/_

a
43"

3

Goi H Ia hinh

duong cao nén



Xét tam gidc SHA vuong tai H cd: tan SAH = i—ll__" -2 J3.

Vay goc giita canh bén va mat day bang 60°.
a) Pang: Vi S.ABC 14 hinh chop déu nén H 14 trong tAm tam giac ABC .
b) Sai: Goi | 1a trung diém BC . Al vira 1a trung tuyén vira 1a duong cao nén

Alzﬁ:AHngzﬂ'
2 3 3
3
1 N 3 aJ_
¢) Sai: Vg o ==.SH.S e = SH = S:ABC — 243:a'
| 3 S nec a\/§
4

d) bung: Xét tam giac SHA vuong tai H co: tan SAH = i—: -2 J3.

Vay goc gitta canh bén va mit ddy bang 60°.

Cho hinh chéop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D c¢o
AB =2 AD=CD=1, SA vudng goc voi mit phang (ABCD), goc giira duong thang SC va

mit phang (ABCD) bang 60°. Goi M 1a trung diém ctia doan thdng SB .
a) Géc gitra duong thang SC va mit phang (ABCD) la géc SCD.
b) Chiéu cao cta khdi chép S.ABCD bang J6.

. . . 6
c¢) Thé tich ctua khoi chop S.ABCD bang g

\ . . 6
d) The tich cua khoi chép M.BCD bang %

Loi giai

a) Sai: Vi A 1a hinh chiéu vudng géc ciia S xudng mit phang (ABCD) nén goc gitra duong

thang SC va mit phang (ABCD) 1a goc SCA.

b) Dlng: Ta c6: h=SA=AC.tan60° =/2+/3=+6.



Cau 8:

AB+CD.AD
2 2

_2+1 3

1
c) Ding: Taco: B=S,;p = 1= r Vay Vs sco = 3 Bh=

J6
.\/€=7.

Wk
N | W

d) Dung: Ta co: S5 = %.CD.AD = %.1.1 = % . Mitkhéc, M 1a trung diém cua doan thing SB

nén suy ra: d(lvl,(ABCD)):%d(S,(ABCD)):@. Do dd Vy gep =%%§=1—f

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat tam O, AB =a va AD = 2a, canh bén
SA vudng goc v6i ddy. Goc giita hai mét phang (SBD) va (ABCD) béang 60°.
a) Chiéu cao cta khéi chop di cho 1a canh bén SB.

b) Dién tich mit ddy ctia hinh chép da cho 14 S 5, = 2a°

¢) Thé tich ciia khdi chép Vg cpe = Vs anp

d) Thé tich khdi chop Vg pgep = ———

Loi giai

a) Sai: Vi SA L (ABCD) = SA la chiéu cao ciia khdi chép.

b) Dung: Ta c6 dién tich ctia mat ddy 1a: S,q., = AB.AD = a.2a = 2a’.

, . 1 11 1
c) Bung: Ta c6 Vysac = Vs acp = = SaacnOA === S x5cp-OA = =Vs ascp
3 32 2
1 11 1
VB.SAD = VS.ABD = g SAABD SA= 55 SABCD SA= EVS.ABCD

Suy ra: Vpsae =Vaaan
d) Sai: K¢ AE L BD tai E = ((SBD),(ABCD)) = SEA=60°

AD.AB  2a® 2a\5

Xét AABD vuodng tai A. Taco AE = = =
AD*+AB2 a5 5

Xét ASAE vudng tai A



Cau 9:

SA = AE.tan60° =

2af \/— 28.\/7

1 1 2a\/_ 2 4a°\15

Khi d6 thé tich S.ABCD: V ==SAS ., =
3 3 5 15

Cho hinh lang try dtng ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh thang can, AB=BC =CD =a,AD =2a
Biét ring goc giita dudng thing A'C va mit phang (ABCD) bang 45".

a) Goc giira duong thang A'C va mit phang (ABCD) 1a CA'A.
b) Khoang cach giira hai duong thang AB va B'C bang khoang cach tir diém B dén mit phang
(B'CO).
2 s 5 . = . R W 9a3
c¢) Thé tich cua hinh lang try ding ABCD.A'B'C'D’ bang R
d) Goi (P) la mat phang di qua B va vudng gbc véi dudng thang A'C. Biét (P) chia khéi lang

tru ABCD.A'B'C'D’ 15a°

A D'
E
A D

a) Sai: Vi A'A_L(ABCD) nén AC 14 hinh chiéu cia A'C trén mit phing (ABCD).

Vay (A'C,(ABCD))= ACA=> ACA=45"

b) Bung: Tacé AB //(B'CO)=>d(AB,B'C)=d(AB,(B'CO))=d(B,(B'CO)).

¢) Ping: Goi O 14 trung diém ctia AD

= ABCO, BCDO 1la céc hinh thoi canh a va ABO, BCO, CDO 1a céc tam gidc déu canh a.
Co (A’C,(ABCD)) = ACA= ACA=45

= tam giac AA'C vudng cantai4 = AA = a\3= BB =a+/3.

3a%3

Mit khac: S,gcp = 2



Cau 10:

el et

Vay V ,,,,::aJ§.
dY VaecD.ABCD 4 4

d) bung: C6 BO L AC,BO L AA'= BO L A'C (1)

Goi I 14 tim hinh thoi ABCO, E va F lan luot 1a trung diém cua CC’ va DD’
= BEFO Ia hinh binh hanh
Co IE j/ AC', AC' L AC (do = ACC'A’ 1a hinh vuéng) = IE L A'C (2)

Tu (1), (2) = (BEFO) L A'C = (BEFO) chinh 1a mit phang (P) di qua B va vudng goc véi
A'C

(P) chia khoi ling tru da cho thanh hai khdi da dién, gdm khdi lang tru tam gidc BCE.ODF va
khéi da dién c6 cac dinh A B,E,F,0,A’,B',C’,D’ (khdi niy chira dinh 4, c6 thé tich ¥ can tinh)

Goi J 14 trung diém cia OD = CJ L (ADD'A’) va CJ = #
1 1 1 az\/é
Sopr = Z S oo = § S poo = g a\/§.2a = 4

a3 V3 _sa

2 4 8

:>VBCE.ODF :C‘]'SODF =

: 3 9a® 3a® 15a°
Vay thé tich cin tinh 14 V =V, ssco ~Veceoor =, ~ g =g

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Biét SA= av/2 va SA vudng goc
v6i mat day. Goi M 1a trung diém ciia BC va H 1a hinh chiéu vudng goc ctia A 1én SM .

a) Puong thang AH vudng goc v6i mat phing (SBC).
b) Pudng thang SH 1 hinh chiéu ctia duong thang SA 1én mat phing (SBC)

c) D dai doan thang AH bing i—i‘

J11

d) Cosin goc tao bai dudng thang SA va mit phang (SBC) bang ET)

Loi giai




Goi M 14 trung diém ctia BC va H 14 hinh chiéu vudng goc ciia A 1én SM .
Taco: AH L SM .

Mat khac BC L (SAM ) nén BC L AH . Tasuyra AH L (SBC).
Nén SH 14 hinh chiéu ctia SA 1én mit phang (SBC).
Ta suy ra goc gitta duong thdng SA va mat phang (SBC) la goc a = ASH .

Xét tam giac SAM vuodng tai A ta co:

2
12: 12+ 12: L 5+ L 2:112:>AH2:61:>AH=&1\/%.
AH SA*  AM (a\/E) a3 6a 11 11
2
a+/66

AH 17 33

Xét tam gidc SAH vudng tai H ta cd: sin ASH = = = .
8 gk SA  av2 11

a) Dlng: Dudng thing AH vudng goc voi mit phang (SBC).

b) Dung: Puong thang SH 14 hinh chiéu ctia duong thang SA 1én mit phang (SBC)
A s 2 . ba
¢) Sai: Do dai doan thang AH bang el

J33

d) Sai: Cosin goc tao boi dudng thang SA va mit phang (SBC) bang ETE

Cau 11: Cho hinh lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 ddy la tam gidc vuong can tai4 co6 AB=AC =a.

a’\3

Biét dién tich tam giac A’'BC bang >

a) Dién tich day cua lang tru 1a S,,. =a’.

b) Do dai duong cao cla lang tru bang %

3
¢) Thé tich khéi lang tru 13 V = %

3

d) Thé tich khéi chép AAB'C' 1aV'= %

Loi giai



N At Ak 1 . a
a) Sai: Dién tich day cua lang trula S50 = —

b) Sai: Dung AH 1L BC,c6 BC L AA'= BC L (A'HA)= BC L A'H.

2
Mit khic BC = VAB? + ACZ = a2 = A'H = 2% _ \Ea.

BC

Do AH :%:#:AA':\/NHZ_AHZ =a.

3

¢) Pung: Thé tich khéi lang tru1a: V = S, .AA' = %.

a3

S ppc AA ==,

d) bung: V'= 5

Wk

Cau 12: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a, SA J_(ABCD) , SA=a. Goi G latrong
tam tam giac SCD.
a) Thé tich khdi chop duogc xac dinh béi cong thirc V = Bh
b) Thé tich khdi chop S.ABCD bang a°.

3

¢) Thé tich khéi chép S.BCD bing %

3

d) Thé tich khéi chop G.ABCD bing %

Loi giai



a) Sai: V :%Bh

3

b) Sai: Vs jgc, = SAAB.AD = %

1

3
¢) Pung: V, o = % SA.% BC.BD = %

d) Pung: Goi M, N 1an luot 14 trung diém ciia CD va SD.

Taeg L_GM _d (G.(ABCD))

3 SM d(S,(ABCD))

a3
SA'SABCD = 3 .

, 1
Ta c6 Vg pgep = §d (G’(ABCD))'SABCD -

Wk
Wl

Céu 13: Cho hinh ling try dimg ABC.A'B'C’ ¢6 déy la tam giac déu canh a. Puong thing A'C tao voi
mit phang (BCC'B’) mot goe 30°.

a) Khoang cach tir diém A’ dén mit phang (BCC'B') bang a.

3
b) Thé tich khéi lng tru ABC.A'B'C’ bing & f.
5 , .~ . - < ’ \ M 2\/g
c¢) Tang cua goc gitra hai mat phang (A BC) va (ABC) bang =

a’\/6

d) Thé tich khéi chép A.ABC bang o

Loi giai



Dyng A'H 1 B'C' = H la trung diém cua B'C’.
Mt khac A'H 1 BB'= A'H L (BCCB’).
Khi d6 (A'C;(BCC'B'))= ACH =30°

a3

©sin30°=—2_ S AC=a3
A'C

!

Ta co: sin A'CH = AH

!

Suy ra AA =+ A C2—AC? =a2
a3

a) Sai: d (A’,(BCC'B')) =AH= -

2 3
_a\/§a Z:a\/6

b) Sai: Thé tich khéi lang tru 1a: V = S, .AA' = I 7

c) Bung: Goi | 1a trung diém ciia BC . Ta c6: ((A'BC),(ABC))=AlA

an Ala A a2 26
Al aJ3 3
2

a’\6 a6

4 12

d) Bung: Thé tich khdi chop A.ABC bang V, o = %VABC_A,B,C, = %
Cau 14: Cho lang tru ding ABC.ABEC¢ c6 day ABC la tam giac vuong tai A; BC = 2a; ABC = 30°.

Canh bén cua ling tru bang 2a+/3.

a) Thé tich cua lang tru ABC.ABELE, V,oe poc = AA'S e -

b) Thé tich cta lang tru ABC.ABE ¢ dugc tinh theo a béng a’.

¢) Thé tich ctia khdi chop ABCC'B' bang 2a°.



Cau 15:

d) Goi G Ia trong tam cua tam giac ACA', M 1a trung diém cta BB', N trén canh CC' sao
: ‘. s 7
cho CN =2NC". Thé tich ctia khoi chép G.BCNM bang 5a3.

Loi giai

B/
a) Pung: Theo gia thiét, ABC.AB¢ 14 ling tru ding nén AA' 1a chiéu cao cua ling try, do dé
Vigcwge = AA'S yge

b) Sai: Xét tam gidc ABC vudng tai A ¢6 AC =2asin30° =a; AB=2a.c0s30° = a3.
Trong d6 h=AA' = Za\/é.

1 B
S, ec =—AB-AC =
aneC = 5 5
Vay V, =3a°.
, . 1A 1 X .
c) bing: Ta 6, Vy pge = 3 AA'S g = EVABC.A'B'C' ma Vy sy +Vasces =Vascape NN
2 2
Vascos = EVABC.A'B'C' = 5-33-3 =2a’

d(G;(BCC'B' :
d) bing: Do G 1a trong tam cta tam gidc ACA' nén % zé nén ( ( )) _6C 2

d(A(BCC'BY)) AC' 3

2

Tu d6 suy ra d (G;(BCC'B')) =§d (A;(BCC'B')). Mait khac tir giac BCNM 1a hinh thang

1.0 2~
) ‘ ) (BM +CN)BC (ZBB+3CCJBC 7 7
vuong tai B,C nén S, = 5 = 5 =EBB .BC =E.SBCC.B..
Vivaytaco:
1 12 ony 7 7 7
Vs sonm =§d(G;(BCNM)).SBCNM == gol(A;(Bcc B )).ESBCC,B. =75 Vascew =E.2a3 =§a3

Cho khdi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh av/2, SA vuong goc v6i mit phang
day.

3

a) Néu SA=a/3 thi thé tich khéi chép S.ABC béng %.

b) Thé tich khéi chép S.ABC béng a® thi chiéu cao khéi chép da cho bing 2a+/3 .

3

¢) Néu SC = a«/3 thi thé tich khéi chop S.ABC bing




d) Néu goc gitra(SBC) va (ABC) bing 30° thi thé tich khéi chép S.ABC bang

a®\3

24
Loi gidi
S
L
A
a) Sai: Dién tich day B=S,;.
Chiéu cao: h=a+3
2 3
Vay thé tich cn tim 1a: V, . = =2 B -2
' 3 2 2
3
b) Pung: Chiéu cao khdi chop h = % = 3;a 2 =2a+/3.
a
2
¢) Ding: Chidu cao h=SA=+/SC2—AC? = \/(aJé)z ~(aV2) =a.
2 3
Vay thé tich can tim 1a: V 5. = l a‘y3 a= 2 \/§
' 3 2 6
d) Sai: Te A k¢ AM L BC | taco:
SA L (ABC)= SA L BC
— BC L (SAM)
BC L AM
(SBC)n(ABC)=BC
BC L (SAM) = ((SBC), (ABC)) = SMA =30’
(SAM) (SBC) = SM'; (SAM) A (ABC) = AM
2 2
3a a6
Xét tam giac vuong AMB ta c6 AM? = AB? —BM? = (a~/2)’ —(¥J = = AM =Tf



Cau 16:

a\/6

Xét tam giac vuong SAM ta c6 SA= AM.tan SMA = 76 tan 30° = ¥

Suvray 1 _1av2 223 _a'V6
uy ra: VSABC—§SA-SHABC_3' 2 ' 4 B 12

Cho hinh chép S.ABC, c¢6 AB =193cm,BC =194cm,CA=195cm, hinh chiéucua S trén mat
phang (ABC) 1a tam cia duong tron ndi tiép tam gidc. Géc giita hai mat phang (SAB) va
(ABC) bang 45°.

a) Goi H 1a tAm duong tron noi tiép tam giac ABC . Trong tam gidc ABC , ké HD vudng goc
véi AB tai D. Géc giira hai mat phang (SAB) va (ABC) 1a SBH =45°.

b) Dién tich d4y cua hinh chép 14 S,,. =16296cm?.

¢) Chiéu cao cua hinh chop 1a 56¢cm .

d) Thé tich khéi chép da cho 1a 912576 cm®.

Loi giai

a) Sai: Goi H 1a tim dudng tron noi tiép tam giac ABC .
Trong tam giac ABC, ké HD vudng goc voi AB tai D. HD ban kinh duong tron noi tiép tam
giac ABC.
Khi d6 goc giira hai mat phang (SAB) va (ABC) la goc SDH =45°.
AB+BC +CA

b) Bung: Nira chu vi tam giac ABC 1a p = > = p=291(cm).

Spac =\/P(P—a)(p=b)(P—C) = S,5c =16296(cm®).

¢) Blng: Talai ¢c6 Sy = pr < Sy = pHD = HD=SATBC:> HD =56.

Xét tam giac SDH vudng tai H c6 HD =56, SDH =45°



Suy ra SH = DH =56(cm).

d) Sai: Thé tich khoi chop S.ABC la: V = %.ssm SH =V =304192(cm®).

Cau 17:  Cho hinh chép S.ABC c¢6 ABC la tam giac déu canh a va canh bén SA vudng goc véi day, voi

sa=2,
2

a’\/3
o

a) Dién tich day cua hinh chop S.ABC la

a’\3

8

b) Thé tich cua khéi chép S.ABC bang

¢) Géc tao béi mit phang (SBC) va mit phang (ABC) bang 60°.

3
d) Goi P,Q lan luot la trung diém SB, SC . Thé tich khéi chép ABCQP bang alf
Loi giai
A
I
AS C
M
B
2 2
a) Ding : Dién tich day ciia hinh chop S.ABC 14 S,qc = AB4J§ _ f
2 3

b) Sai : Thé tich cita khéi chop S.ABC 1a V, 0 :%SASABC _ % | % a ;/5 _ azf |

c) Sai : Goi M 1a trung diém cua canh BC.
Tacod: BC L AM (AM la dudng trung tuyén cia AABC déu)
BC L SA(SA L (ABC))

Do dé: BC 1 (SAM )= BC L SM

(SBC)(ABC)=BC
Ta co: <SM 1 BC,SM C(SBC)
AM 1 BC, AM C(ABC)

Do d6: géc tao béi mit phang (SBC) va mat phang (ABC) 1a goc SMA



a3

Xét tam giac déu ABC: AM = =

Xét tam giac vuong SMA c6: tan SMA = i =
AM
Suy ra: SMA = 30°

Vay goc tao boi mit phang (SBC) va mit phang (ABC) bang 30°.

V.
d) Sai: Ta co: ﬂ:%.i.gzl.l.lzl
Vimse SA SB SC 22 4
1 1 a3 a*\3
Suy 1a Vs spq :ZVS.ABC T4 o4 o6

2’3 a3 a'3

24 96 32

Do d6: Vgeop =Vs.pse —Vsaro =

Ciu 18: Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh ddy bang 6 . Biét ring goc gitta (A'BC) va
(ABC) 1a 30
a) Dién tich day cua hinh lang tru di cho 1a S, =9+/3.
b) Hinh lang tru d3 cho c6 chiéu cao h = 3V3.
¢) Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ 12 V, 5 sy =274/3.
d) Thé tich cua t dién AAMN béng 343 véi M, N 1an luot 1a trung diém canh BB',CC’.

Loi giai

2
a) Pung: Taco S, :¥:9\/§.



C)n(ABC)=BC
A'Al) L BC(A'A L BC, Al 1BC)
AAl)~(ABC)=A'l

(AB
b) Sai: Goi | 1a trung diém doan thing AB . Ta c6 E
(A'Al)N(ABC)=Al

Nén ((A'BC),(ABC))=(A'l,Al)=AlA=30".

AA J3 3

tan30°:W:>A’A:Al.tan300 6——: hay h=3.

¢) Ping: Ta ¢6 Ve xmer = Spee - AA=9/3.3=274/3.

) , 1 12 1
d) Sai: Taco Vygony = 2VABCCB _E EVABCABC = 3VABCABC
. 1 12 1
Va Ve = ZVABCCB > 3VABCABC 3VA’B’C’ABC .

: 1 1
D 46 Vg =5 Vsec xoc = 5.27\/§ —943.

Céu 19: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh bing a. Goi M 1a diém thudc canh DD’ sao cho
MD' :%DD'. Mit phang (AMB') cit canh C'D’ tai K, K = B'ENC'D’ nhu hinh v& sau:

a) Thé tich khdi 1ap phuong ABCD.AB'C'D’ 1aV =a°
1 3

D'KM.AAB' — E a

b) Thé tich khdi da dién D'KM.AAB’ 13V,

¢) Ti s6 thé tich khdi da diéen D'KM.AA'B’ va ABCD.A'B'C'D’ la \/AA\B/& = g

d) Thé tich khi da dién 16i ABCDMKC'B’ bang % a’.

Loi giai
a) Pung: Vi thé tich khdi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a 1a V =a°
b) Sai: Ta thiy MD' =2, ED'=2ea =2, kD = 8.
3 3 2 3
3a 1 1 a a a_ 13 5

1
:>VAA’B’KMD’ :VA.A’B’E _VM.D’EK = §



Cau 20:

¢) bung: Vi Varsino _ 13 :
\ 54

d) Sai: Vi Vgepuecs =V —Vaaemox = a’-—al=—
Cho khéi ling tru ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam giac déu canh 2. Hinh chiéu vudng goc cua B’

trén mat phang day trung trung diém H cua canh AB, biét goc giira B'H va mit phing
(BCC'B') bang 30°. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Dién tich tam giac ABC bang 23
5 7 \ + R A M \/§
b) Khoang céach tir diém H dén canh BC bang -

¢) Chiéu cao ha tir dinh B’ xudng mit ddy (ABC) béng % .

33

d) Thé tich ciia khdi lang try bang -

2
a) Sai: Taco S, 5 = ¥ =3

bung: Dung HE L BC, tam gidc BEH vuong tai E, HBE =60° co:

B3

HE = HBsin HBE =1.sin 60° = Y

BC LB'H

¢) Sai: Ké HF L B'E ta co:
BC L HE

suy ra BC L HF = HF 1 (B'BCC’)

= (B'H,(BCC'B')) = HB'F = HB'E = HB'E = 30°.

d) bang: Khido B'H = HE :§
tan30° 2




Cau 21:

Vay V =V ge ppe = SABC'B,H =3

3 33
B=5

Cho hinh h¢p chit nhat ABCD.A'B'C'D’
a) Néu AB =3a,AD=4a,AA =a thi V,ep xper =122°.

b) Gia st AB =3a, AD =4a, dudng chéo BD' hop véi ddy ABCD mot goc 60°. Khi d6 thé tich
khéi hop chir nhat da cho la 60~/3a°.

c) Gia sit AB=3a, AD =4a, géc giita hai mat phang (ABC') va (ABCD) bang 30°. The tich
khéi hop

chit nhat da cho bing 48+/3a°

d) Goi G la trong tdm tam giac BCD. Biét rang day la hinh vuong, AA' =2a, khoang cach tir
G dén mat

: : , .. . 6452’
phang (A'BD) bang %. Thé tich khoi hop chir nhat da cho bang \é_
Loi gidi
a) Pung: V5 penr = AB.AD.AA'=123°
(:f Bf
D’ I A
~ I
SO
<
N
I ~
~
I ~
~
| ~
| o
L - — 4 — 603l
_ - /C__ - T B
g — — - 3a
D 4a A

b) Bung: DD’ L (ABCD) = (BD';(ABCD)) = DBD' =60 = DD’ = BD.tan 60" = 5a+/3

Vay Vygep ascn = AB.AD.DD' = 60+/38°

A D

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,




Cau 22:

(ABC')(ABCD) = AB

c) Sai: Tacé ¢ BC' L AB = ((ABC’),(ABCD))=C'BC =30°.
BC L AB
Tam gidc C'BC vudng tai C nén CC' = BC.tanC'BC = 4"":5 .

Thé tich khéi hop chir nhat ABCD.AB'C'D’ 1a V = AB.AD.CC' =3a.4a. 4—&3‘ =16+/3a%.

d) Sai: Goi O 1a giao diém ctia AC va BD.

B' A'
C' E ,’I:I ) /ﬁl
: A
B;’:/_ ________ Hmmmmlmafaaa A
2T
C D
J4 ' A ’ AO ! 4 4a
Taco AGN(ABD)=0 nén d(A,(ABD))=—— o d( ,(A'BD))=3d(G,(A'BD))=—.
BD L AO .
Ta ¢ { = BD L (AA'O), trong (AA'O) dung AH L A'O tai H .
BD 1L AA'
AH 1L BD
Khi d6 = AH J_(A'BD):>d(A,(A’BD))=AH = AH :4_a'
AH 1L A'O 3
Goi x>0 Ia canh hinh wvuong ABCD, ta c¢6 AO :g' Khi @6
1 11 9 2 1 2 5 _ 4410a

= + = —t—— > —=——=>X=
AH? AO? AA* 16a®> x* 4a? x? 16a? 5

410a 4410a 0q_ 842’
— :

Thé tich khéi hop chit nhat Vgep g = AB.AD.AA' = s A=

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng goc voi mit
phang (ABC), biét goc giita canh SC va mit déy bang 60°.

a) Chiéu cao ctia hinh chép S.ABC 1a SA.

b) Goc gitta SC va mit phang (ABCD) béng géc SCA.

a’\/3
o

¢) Dién tich tam gidc ABC bang

3

d) Thé tich khdi chép S.ABC bing % .

Loi giai



Cau 23:

B
Tacé SCN(ABC)=C, SAL(ABC) suyra AC la hinh chiéu cua SC 1én mit phang (ABCD)

Vay goc gilta SC va mit phang (ABCD) bang géc gitra hai duong thing AC, SC va bang goc
SCA.

a) Dung: Dién tich tam giac ABC 1a S,;. =

a’\/3
-

b) Pung: Chiéu cao hinh chop S.ABC 1a SA= AC.tan60° = a+/3.
2 3
1 a%\/3 a3

3 4 4"

¢) Sai: Thé tich khdi chop S.ABCla V =
d) Bung

Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' c6 ddy ABCD la hinh vudng canh av2. Mat bén
(A'B'BA) vudng goc v6i mit déy, biét A'AB la tam gidc can, goc giita hai mit phang (A' AC)
va (ABCD) bang 60°.

a) Goi A'H 1a dudng cao cuia tam giac can A'AB. Khi d6, H 1a trung diém AB .

b) Chiéu cao cua ling trula AA".

¢) Dién tich hinh vuéng ABCD bang a’J2.

d) Thé tich khéi ling tru ABCD.A'B'C'D" bing a’y3.

Loi giai

Goi A'H 1a dudng cao ciia tam giac can A'AB. Khi d6, H 1a trung diém AB .
a) Bung: Vi (A'B'BA) L (ABCD), A'H L AB suyra A'H L(ABCD).
b) Sai: Ké HI L AC tai | , AC L A'H suyra AC L A'l
Géc giita hai mat phang (A'AC), (ABCD) bang goc giita hai duong thang A'l, HI va bing
goc A'lH .
BD-2a, HI=>BD =2,
4 2



Chiéu cao cta ling tru ABCD.A'B'C'D" bing A'H = Hl.tan60° = #.
Dién tich hinh vuéng ABCD bang S, =2a’.
¢) Sai: Dién tich hinh vuong ABCD bang S ., =2a°.

d) Bung: Thé tich khéi ling tru ABCD.A'B'C'D" bing a’+/3.

IS BAI TAP TRAC NGHIEM TRA LOTNGAN
Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang can véi AB =2a, AD =BC =CD =a mat bén

SAB la tam gidc can dinh S va nam trong mit phing vudng goc véi mit phang (ABCD) . Biét

2a/15
5

khoang cach tr A dén mit phang (SBC) bang . Tinh theo a thé tich V cua khdi chop

S.ABCD.

(SAB) L (ABCD)
Goi I,H 1lan luot 1a trung diém AB,BC. Ta c6 {(SAB)(ABCD)=AB=>SH L (ABCD).
SH L AB

AB
. . , |[HA=HB=—=a N
Hinh thang can ABCD c¢6 2 = ABHC déu = HI L BC.

AD=DC=BC=a
Ma AC//HI = AC L BC = ACB =90°.

Vi H 1a trung diém AB:>d(H,(SBC)):%d(A,(SBC)):@.

= BC L (SHI)= (SHI) L (SBC).

BC L HI
°1BC L SH

a/15

Trong mit phang (SHI'), ké HJ L SI,J e Sl = HJ J_(SBC): HJ =d(H,(SBC))=T,



Cau 2:

Cau 3:

a3

Co HI = > (dudng cao trong tam giac déu canh a).
Mit khac _ ! + L < SH?=3a’ < SH =a+/3
‘ HJ?> SH? HI? '
2
Ba tam gidc AADH, AHDC, AHBC déu canh a=> S,y =35 o = %.
2 3
Thé tich khéi chop S.ABCD = %.SH Sacn = %.a\/@ 3a4*/§ - 3% .

ho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh bén bang 2a, gbc gitta mit bén va mit day bang 60°

my/3a®

2 - \ Moo
. Thé tich khoi chop S.ABCD 1aV = ;m;nel] ;— la phan so to1 gian.
n

nv/5

Loi gii.

ABCD 14 hinh vudng c6 tim O va canh bang x.
Goi M 1a trung diém ciia BC . Géc giita (SBC) va (ABCD) la goc SMO béng 60°.

X2

2
Ta c6 SM? = 4a? _XTSOZ =4a2—?

2

X X
VE‘ICOSSMO=O—M©COS6OO=#©1=%©X=£.
SM 2 4 , X J5
4a? -~ da” ——
4 4
2 3
X° 2
Suy ra SO =, /48> —— =ﬁ. Vay Vs aseo :ESO.AB2 = 3232 .
2 5 | 3 1545

Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh bang a, goc BAC =30°. Biét dinh S
cach déu ba diém A,B,D. Duong thing SA hop véi mit ddy (ABCD) mot géc 60°.Thé tich
ctia khdi chop S.ABCD 1a

Loi giai.



Cau 4:

Ta c6: ABCD la hinh thoi canh a, goc BAC =30° = BAD = 60°.

— Tam giac ABD déu canh a

azx/§: a?\3
2 hallh

= S = % AD.AB.sin BAD =

Goi O la tam cua hinh thoi ABCD, G la trong tdm tam giac ABD.

=ﬂ:> AG:EAoza—‘ﬁ.
2 3 3

= AO
Lai co: dinh S céch déu ba diém A B,D va tam gidc ABD déu = SG L (ABCD).

= SA(ABCD) = SAG = 60°.

Xét tam gidc SAG vudng tai G : tan SAG = % — SG = AG.tan SAG = %.tan 60°=a.
1 1 2 3
Khi do: Ve sgcp = 5 S0c0-SG = 5. 2 2‘@ a=2 f (dvte).

Cho hinh chép S.ABCD c¢é ddy 14 hinh binh hanh va c6 thé tich V . Goi P 14 trung diém SC .
Mit phing () chira AP va cdt hai canh SB, SD lan luot tai M, N . Goi V' 1a thé tich khoi

!

. AVARRES
chop S.AMPN . Gia tri nho nhat cua v bang

Loi giai




Goi O=ACBD va | 1a giao diém ciia SO va AP . Suyra MN di qua trong tim | ciia tam
giac SBD.

Dat x=£, Xx=>1.
SM

Ta co £+£=S—A+£:3<:>£:3—X21, suyral<x<2.

SM SN SA SP SN

Lai cd _,:VS-AMP +VS.ANP — VS.AMP + VS.ANP
. V V V 2VS.ABC 2V5,ADC

1[SA SM SP SA SN spj 1(1 1 J

 — —_— — _+
2\ SA SB SC  SA SD SC 2\ 2x 2(3—X)
S8 i3 1
4 X(3—X)_4 (x+3—xj2 3
2

!

. Vv 1 )
Vay gia tri nho nhat cta v la 3’ xay rakhi X=3-X< X= g (théa dicu kién).

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang 3a va canh bén bang a~/7 . Tinh thé tich
ctia khéi chép S.ABC theo a.
Loi giai

S

Goi H 1a trung diém coa AB va O la tim cia tam giac déu ABC.

ac6: CH = ABZ*@:?’aZf CO—%CH —% 33 _ a3,

Vi SO L (ABC) va OC — (ABC) nén taco SO L OC.

Xét tam giac SOC vuong tai O: SO =+/SC*—0C? = \/a\/_ \/_)
AB*\3 _ 9a2f

4 4

Dién tich tam gidc ABC: S, ,5c =



2 , 1 1 2 3
Thé tich khoi chép S.ABC : Vs ysc = SOS e =322 9a4J§ _ 3a2£ |

Ciu 6:  Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng tim O va c6 thé tich bang V . Goi M, N, |

1an luot 12 cac diém ndm trén canh SB,SD sao cho SM = %SB , SN :%SD va | 1atrung diém

AO . Xac dinh thé tich ttr dién IMNC theo V .
Loi giai

Goi E=MN nBD, F la trung diém SB.
Suyra MNP FD va FDP ME .

MN 1 _FD BF 2 _ MN 1
>—=-va—=—-==—Tudo =>—==

FD 2 ME BM 3 ME 3
Ta co: Vire - MN w MC zl.l.lz1 (1)

V,ec ME MI'MC 377 3
ld M;(ABCD)).S 1|CEO

v 3dMi( ))Suce Mg 5 !C 33, 9

Lai co: =3 = 7 ==.=1=— (2
SABCD g.d(S;(ABCD)).SMBCD SB E.AC.BD 44 16

. . V
Nhan (1),(2) ve theo ve, suy ra: —N& = l
Voo, 316 16

A 3 3
Vay: Ve :EVSABCD :E
Cau7: Tinh thé tich cua khdi chop cut tam giac déu ABC.A'B'C’' c6 chidu cao bang 3a,
AB=4a,AB' =a.



Cau 8:

Loi giai
2 2
AB’\3 _(4a) \@:4\@&2'

4 4

A,B,Z\/g_ a2\/§
4 .

4

Dién tich tam giac déu ABC: S =

Dién tich tam gidc déu A'B'C': S’ =
7 : 1
Thé tich khéi chop cut 1a: V = §h(s ++/S5" + S').

2 2 3
=V =%.3a.[4x@a2 +J4«@a2.a f 2 f} = 21«fa .

Tinh thé tich ctia mot cai sot dung dd c6 dang hinh chép cut tir giac déu, day 16n co canh bang
80 cm , ddy nho c6 canh bang 40 cm va canh bén bang 80 cm .

Xét tam giac vudong HC'C

Ta co: OC =404/2,0'C' =202 suyra C'H = \/802 ~(40v2-20y2 )2 =204/14 (cm).



Cau 9:

Suy ra 00’ =C'H =20+14 (cm).

Thé tich ctia cai sot dung d 1a: V =%h(s ++/SS + S').

—V = %.20\/1_4.(6400+\/6400.1600 +1600) ~279377,08 (cm®).

Cho hinh chép S.ABCD c6 SA= X (o <x<+f3 ) tht ca cac canh con lai bing nhau va bing 1.

Dé thé tich khdi chop S.ABCD 16n nhat thi x bang
Loi gii

Goi O la tim ctia hinh thoi ABCD = OA=0C. (1)
Theo bai ra, ta co ASBD = ACBD = OS =0C. (2)

Tu (1) va (2),taco OS =OA:OC:%AC:>ASAC vuong tai S = AC =vx* +1.

Suy ra OA= “X;” va OB =+/AB? —OA? = “3;)(2 .
\/(x2+l)(3—x2)
. .

Dién tich hinh thoi S 5, = 2.0A0B =

Ta c6 SB =SC =SD =1, suy ra hinh chiéu vuéng goc H cia dinh S trén mit day la tim duong
tron ngoai tiép tam giac BCD——H < AC.

SASC X
JSAT1sC? x4l

Trong tam giac vuong SAC, tacd SH =

2 2
Khi d6 Vs sgep :l\/(x +1)(3 ’ ) X Z%X\IB—X2 S%(M]:

3 2 N 2
. J6

1
Suy ra Vg ascp SZ. Diu "="xay ra <> X=+3-X’ <:>X=7.



Céau 10: Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A véi day 16n AD = 2a,

BC=a va AB :3;. Mit phéng (SAB) va (SAD) cung vudng goc véi mat day (ABCD).

L . . . a6 : ‘.
Khoang cach tir diém B dén mat phang (SCD) bang T\f Tinh thé tich V cta khoi chop

S.ABCD.
Loi giai

S

E
(SAB) L (ABCD)
Tacé {(SAD) L(ABCD) = SA L (ABCD).
SA=(SAB)(SAD)
Trong (ABCD), goi E=ABNCD vaké AH LCD tai H.
Trong (SAH ), ké AK L SH tai K.

d(B,(SCD
Vi ABA(SCD) = E nen AB5CD)) _EB_BC 1
d(A(SCD)) EA AD 2

Suy ra d (A,(SCD))=2d(B,(SCD))=

= CD L (SAH)=CD L AK .
CD L AH

Ma AK L SH . Suyra AK L (SCD).

a6
-

) {CDLSA

Do dé AK =d(A,(SCD))=

. 1 1 1 1 13
Taco 2 2t 2 2t 2 2
AH AD° AE (23) (33) 36a




1 1 1 1 13 _ 11 _ . ,_6Vlla

= — = — = = =
SA* AK® AH® (4 /) 36a® 36a’ 11
2
Vay thé tich cua khdi chop S.ABCD 1a
v-lsas,  -LispADTBC jp_1 6Vlla 2a+a 3a _O0Vlla’ (dvt).
3 3 2 31 2 2 22

Cau 11: Cho khoi tir dién ABCD c¢ thé tich bang 5 va s0 do goc ACB bang 45°.Biét rang ba canh

AD, BC, AC théa man diéu kién AD+BC + AC =3.P0 dai canh CD bang bao nhiéu?

N

Loi giai.

D

Ta ¢6 V, sep =V asc < ; AD.S, o = ; AD.(% BC.AC.sin 45°j .

Do V, e = 1 suy ra 1 <= 1 AD.BC.—— AC < AD. BC — >l(1)

6 6 6 2 2

Mat khac, ap dung bat dang thirc Cauchy ta co

AD+BC+£>3/ADBC AC 4o AD+BC+2C 3= apBC. A <1(2)
V2 J2° V2 J2

DAJ_(ABC)
AC DAJ_(ABC)
Tx D) va (2)suyra { ADBC.—=1 < .
(M) va (2) suy J2 AD:BC=£=1
AC V2
AD=BC=—
J2

Suy ra DC =+ AD? + AC? =+/3. Vay DC =+/3.

Cau 12: Mot tim kém chir nhat ABCD c6 AB =30cm, AD = 40cm . Ngudi ta gap tim kém theo hai canh
EF va GH cho dén khi AD va BC trung nhau nhu hinh v€ bén dé duoc mot hinh lang tru
khuyét hai day.



A|B
F H
D*-5-* '__f_.C F <7 H
A ®
30cm D ~cC
Gia tri ctia X dé thé tich khi lang try 16n nhat 1a:
Loi gidi

E 30-2x G
7P

A
Puong cao lang trula AD =40cm khéng d6i. Dé thé tich lang tru 16n nhat chi can dién tich
day 16n nhat.
Trong tam gidc AEG can tai A, goi | 1a trung diém canh EG = Al 1L EG
Khi do 1G =15-x, (0 <X <15)

Co Al =|x* —(15—-x)° =+/30x-225,x ¢ [%;15} .

ST % AlLEG = %(30— 2%)y/30x—225 =+/15.,/(15-x)’ (2x~15)

. 15 . .
Vay ta can tim X € (?;15j dé S(x)=(15-x)"(2x~15) 16n nhét.
Ap dung bt dang thirc Cauchy cho 3 sb duong 15— X, 15— X, 2x—15 ta dugc

3
S(X)2(15_)()2(ZX_15)S(lS—x+15—x+2x—15j _195

3
Vay dién tich day 16n nhét la S =125cm? dat duge khi 15— x = 2x—15< x=10cm
Khi d6 thé tich 1on nhat 1a V = S.h =125.40 =5000cm® dat duoc khi x=10cm.

Cau 13: Mot phong hoc c6 dang 1a mét hinh hop chir nhat c6 chiéu dai 12 8m, chiéu rong la 6m thé tich
1a 192m®. Nguoi ta mudn quét voi tran nha va bon birc twong phia trong phong. Biét dién tich
céc cira bang 10m?. Tinh dién tich cAn quét voi.

Loi giai



Cau 14:

Tacc'):V=th<:>h=i=—=4(m)
Xy 6.8

Dién tich xung quanh phong hoc 1a 2xh+2hy = 2.6.4+2.4.8 =112 (m2 ) .
Dién tich trin nha 1a x.y = 6.8 = 48 (mz) :
Dién tich cin quét voi 1a 112+ 4810 =150 (mz).

Mot dng khoi co cau trac gom mot khdi chop cut tir giac déu cd thé tich V, va mot khbi hop chir
nhat c6 thé tich V, ghép lai v&i nhau nhu hinh bén dudi. Cho biét ban vé& hinh chiéu cua 6ng khoi

véi phuong chiéu tring voi phuong ciia mot canh day khéi chop cut, hay tinh ti sé thé tich Vi
2

Loi giai
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60y ¥

2x

Hinh chiéu cua 6ng khoi gém mot hinh chit nhat ¢ chiéu dai la 3x, chiéu rong 1a X va mot
hinh thang can c6 d¢ dai 2 day la X va 2X.



Do khdi chép cut tir giac déu co 2 day déu 1a hinh vudng nén ta thay mot mat cua khdi hop chir
nhat 12 hinh vudng canh x (mat tiép xtic ciia 2 khdi). Tir day ta c6 3 kich thude ciia khdi hop
chir nhatla x, X, va 3X.

D6i v6i khdi chop cut tir giac déu, 2 day lan luot co dd dai canh 1a x va 3x. Néu ta goi h 1a
chidu cao ctia hinh thang can trong hinh thi h ciing dong thoi 13 chiéu cao ciia khdi chop cut.
Thé tich phan 6ng dang khéi hop chit nhat: V, = x.x.3x = 3x°.

Duya theo cong thiic tinh dugc thé tich phan khéi chop cut:

Vlzl.h(x2+x.2x+(2x)2):1. X tan60° .7x2:ﬁx3.
3 3\ 2 6

3

A s A A .7 V
Vay ti s6 thé tich: L =

vV, 18
Cau 15: Mot bé boi ban dau co dang hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ sau d6 nguoi ta lam lai mat day
nhu hinh vé.
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Biét ring AB'MN va MNEF la cac hinh chit nhat, (MNFE)//(AB'C'D'), AB=10 m,
AD =30 m, AA=20 m, MF = DE =17 m. Ti s thé tich ciia bé sau khi lam lai mat day véi
thé tich ctia bé lac ban dau gan nhat véi sb6 nao dudi day?

Loi giai
A
/ D
I
|
B | c
|
S S - E
- , 1
Al gl K] _ k,l
s M e //’ D'
p T E
B' H (o

Goi H,K 1an luot 1 hinh chiéu vuéng goc ciia M, N trén mit phang (AB'C'D’).
Ta c6 thé tich khdi lang try tam giac

Vo ank = % B'H.HM.A'B' = %.(30—17).(20—17).10 =195.

Thé tich khéi hop chit nhat V,,er 1o = HM.MF.MN =3.17.10=510.
Suy ra thé tich cua bé boi sau khi lam lai mat day la
V, = AB.A'AAD —(195+510) =10.20.30 — 751 = 5249m°.



5 thé “’ v
Ta ¢6 ti s6 thé tich gilra hai bé boi truée va sau 1a ———— = 2220 _ 0 g7
ABCD.A'B'C'D’ 102030

Céu 16: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan luot 13 trung
diém ciia SA, SB, SC, SD. Ti sb thé tich ciia khdi chop S.MNPQ va khéi chép S.ABCD la
Loi giai

Goi thé tich cna khéi chop S.MNPQ va khéi chop S.ABCD lan lugtla V' va Vv .

Vi ABCD Ia hinh binh hanh nén S,,;. =S,,.5, d0d6 V =2V, o =2V, sp-

Ta co \L, :VS'MNP Vseg :VS-'V'NP +VS'MPQ = Vs e + Vs.urg —E(VS-MNP +V5-MPQJ
V V V V 2\/S.ABC 2\/S.ACD 2

VS.ABC VS.ACD

1

SM SN SP SM SP SQ

1 —_—— ——

_1(SM SN SP 111111
2\ SA 'SB'SC SA SC'SD) 2222 2272



